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Lời nói đầu 


(Quyển sách BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM TOÁN 9 (Tập 1) được biên 
oạn ttheo chương trình Toán 9 hiện hành. 


Những bài tập thuộc loại trắc nghiệm có nhiều lựa chọn đa dạng, 
lược :sắp xếp từ dễ đến khó nhằm giúp học sinh tự học, tự rèn luyện 
riến tthức toán từ cơ bản đến nâng cao. 


Nội dung quyển sách gồm có : 
« - Hhần đại số : 
-— Chương Ï Căn bậc hai - Căn bậc ba 
-— Chương II Hàm số bậc nhất 
e©_ Phần hình học : 
— Chương Ï Hệ thức lượng trong tam giác vuông . 
— Chương II Đường tròn 


Mỗi vấn đề trong chương đều có phản tóm tắt kiến thức cơ bản, bài 

ập tr:iắc nghiệm 
Đuối mỗi chương đều có phần ôn tập chương và hướng dẫn cách giải 
nột séố bài tập của chương. 

P?hần ôn tập cuối năm học là bộ để tổng hợp giúp học sinh tự làm, 
ự kiểm tra đánh giá kết quả học tập của mình. 

Tác giả hy vọng quyển sách này còn giúp phụ huynh học sinh có tài 
iệu đêể hướng dẫn, kiểm tra việc học toán của con em mình. 

Dù chúng tôi cố gắng nhiều trong quá trình biên soạn nhưng chắc 
thông: tránh khỏi một số thiếu sót. Rất mong nhận được ý kiến đóng góp 
ủi Đan đọc để giúp chúng tôi có điều kiện hoàn chỉnh quyển sách nhằm 
›hục vụ bạn đọc tốt hơn. 


Các tác giả 


PHẦN ĐẠI SỐ 
CHƯƠNG I. CĂN BẬC HAI - CĂN BẬC BA 
Vấn đề 1. CĂN BẬC HAI 


.  KIẾN THỨC ŒÑN NHỚỨ 


(1| Căn bậc hai 
Định nghĩa 
Căn bậc hai của số a không âm là số x sao cho 3Ÿ = d 
e Môi số thực a dương có đúng hai căn bậc hai là hai số đối nhau 
- Số dương kí hiệu là va 
- Số âm kí hiệu là - va 
« _ Số 0 có đúng một căn bậc hai là chính số 0, V0 = 0. 
* Số a âm không có căn bậc hai, khi đó ta nói biểu thức va 
không có nghĩa ( va không xác định). 
Ví dụ: 
«49-7 vì 49 =7” 
« _ Số 16 có hai căn bậc hai, đó là : V16 =4 và -V16 =- 4 
[2] căn bậc hai số học 
Định nghĩa 
* Với số dương q, va được gọi là căn bậc hui số học của a. 
Số 0 cũng được gọi là căn bậc hai số học của 0. 
«Số x là căn bậc hai số học của a, bí hiệu x =vJa. 
s« da>0 oà (VJa)?=a. 
Ví dụ 1: 
« - Căn bậc hai số học của 9 là 3 (J9 = 3) vì 9 = 3Ê. 
« Căn bậc hai số học của 121 là 11 (V121 = 11) vì 121 = 11Ẻ. 
Ví dụ 2: s (5) =1ö 


2 
l | x° +1) =x2?+1 


la] So sánh các căn bậc hai số học 

Định lí 

Với a, b là hai số không âm, ta có:a<b«©> va < vb 
Ví dụ 1: 10 > 9> v10 > V9 =3 

Ví dụ 2: So sánh 7 và V47 

7?=49 

(V47) = 47 

Mà 49 > 47 nên 7 > V47 


Ta có 


= Chú § 

* Nếu x= 'a thì x >0 uà x°=a. 

* Đảo lại, nếu x >0 0à +” = a thì x = da. 
x>0 


x.=a 


Tóm tắt x=xÍa c> | 


0. BÑITẬP 


1. Tìm căn bậc hai số học của các số : 0,01 ; 0,49 ; 0,0081 ; 0,000064. 
Khẳng định nào sau đây sai? 


A. V0,01=0,1 B. (0,49 =0,7 
C. /0,0081 = 0,009 D. v0,000064 = 0,008 
3. Trong các số _ø : Jø Hs v6? ;- (62) thì số nào là căn bậc hai 
số học của 36. 
A. j6? -. B. (6° C. -ý6? D. -V(-6”) 


3. Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. Căn bậc hai của 121 là 11 

B. Căn bậc hai của 144 là 12 

C. V169 = +13 

D.Căn bậc hai của 225 là 15 và - 15 
4. Đúng ghi Ð, sai ghi S vào ô trống: 


A[ ]4»J23s - B.[ ]s<v39 
C.[L ]2< v2+1 D.[ ]i<v8-1 


5. Khẳng định nào sau đây đúng? 
Cho số dương a : 
A. Nếu a > 1 thì Va >1 
C. A), B) đều đúng 

6. Khẳng định nào sau đây đúng? 
Cho số dương a 
A. Nếu a < 1 thì Va <1 
C. A) đúng ; B) sai 

7. Tìm số x không âm, biết x < 8 
A.x>16 B. x< 16 


C. 


8. Tìm x, biết: x” = 7 (kết quả làm 


thứ hai) 
A.xị = 2,65 và xạ = - 2,65 
C. xị = 3,14 và xạ =—- 3,14 


B. 
D. 


9. Tìm x, biết x”> V7 (kết quả làm 


thứ ba) 
A.x = 1,528 và x = — 1,B28 
C. x= 0,845 và x = - 0,845 

10. Giải phương trình Vx = -9 (*) 
A. Phương trình có nghiệm x = - 4 
B. Phương trình có nghiệm x = 4 
C. Phương trình có nghiệm x = + 4 
D. Phương trình vô nghiệm 


ˆ ĐÁP ÁN 


B. 
D. 


. Nếu a > 1 thìa > va 
. A), B) đều sai 


- Nếua<1 thì a<a 
D. 


A), B) đều đúng 


x<64 D. x>64 
tròn đến chữ số thập phân 


xị = 2,83 và x; = - 2,83 
A), B), C) đều sai 


tròn đến chữ số thập phân 


x= 1,627 và x =— 1,627 
x = 0,947 và x = — 0,947 


Vấn đề 2. CĂN BẬC HAI VÀ HẰNG ĐẲNG THỨC x/A2 = |A| 
ñ.  KNIẾN THỨC ŒẦN NHỚ 


|1] Căn bậc hai của một biểu thức 
Định lí Với mọi số a, ta có va? = la|. 
Ví dụ {(J5 - 2? =|VB - 2| 
Mà v5 >2 nên j5 - 9 >0 = |V5 - 2| = võ -2 


Vậy \(QV5 - 2)? = j5 -9 
Giải 
®© Tacó y=x+1+\(x-1)Ẻ =x+1+|x~1| 
Mà x> 1 nên x- 1>0 = Ìx- 1Ì=x—1 
Vậy y =x+ 1+(x- l1)© y = 2x (x> 1) 
Tổng quát 
® Nếu A là một biểu thức đại số thì biểu thức jJA được gọi là căn 
thức bậc hai của A, uà A được gọi là biểu thức lấy căn hay biểu 
thức dưới dấu căn. 
® VA xác định (có ý nghĩa) khi A >0 
Ví dụ: s Vx+1 xác định © x+ 1>0«©©x>-— 1 


_ 0 
sác định © |4 tủa ©4-x»>0€©x<4 


4-x>»0 


t- 


=*® 
[2] Hằng đẳng thức VA2 = |A| 


s  VA?=AnếuA >0 

« JA?=-AnếuA<0 

Ví dụ: Rút gọn biểu thức P =x+2+ x2 -4x+4 (x>2) 
Giải 

* TaG: 

P=x+2+ V(x-2)? =x+2+ lx- 9| 

Mà x > 2 nên x—- 2> 0 > Ìx~— 2Ì = x- 9 

s Vậy P=x+2+x-2hayP=2x 


0. PHI TP 


1. Khẳng định nào sau đây sai? 


A. V3x xác định +› x >0 B. v-9x xác định c+ x <0 
C. = xác định + x > 5 D. | = xác định x > 7 
3 x-9 


2. Điền vào chỗ trống (...) đề được các khẳng định đúng ? 
A. Điều kiện xác định của -3xy? là ¿+ 
B. Điều kiện xác định của v5 - 4x là.... 


C. Điều kiện xác định của vx? -81 là... 


D. Điều kiện xác định của Ba lÑ xe 
á ; 3 
. : & : a2+1 
8. Điều kiện xác định của 1 là: 
a 
A.a>0 B.a<0 C. a>0 D.a>-1 
3 
4. Điều kiện xác định của = » là: 
x“+3 
Á.x<1 B. x>1 C. x<8 D.x>-3 
5. Điều kiện xác định của vx” + x-6 là: 
A.x<2 B.x>-3 
C. x<- 3hoặc x>2 D. -3<x<2 
6. Khẳng định nào sau đây sai? 
A. 8+2/15 = (V8 + V5)” B. \(2-⁄8)? =2- v3 


C. j6-2/5 = v5 -1 D. 10-46 =2- ⁄6 
7. Giải phương trình : 4x? =x+1 

A. Phương trình có nghiệm: x = - 1 và x “s 3 

B. Phương trình có nghiệm: x = -§ và x= 1 


C. Phương trình có nghiệm: x = 1 và x =-— l 
D. A),B), C) đều sai 


8. Giải phương trình: VxÊ + 6x +9 = 3x1. 
A. Phương trình có nghiệm: x = 2 
B. Phương trình có nghiệm: x = - 2 và x = 2 
C. Phương trình có nghiệm: x = 3 và x = 2 
`D. Phương trình có nghiệm: x = - 3 và x = 2 


9. Rút gọn biểu thức: P= 2\j(-3)Ê + 4/(-2)° 


A.P=- 108 B. P= 118 
C. P=v3+ v2 D. P=2/3+4V2 
2 
10. Rút gọn biểu thức Q= E TAY +8 với x„ + v8 
x?- 
A.q- v3 5 q-x-W3 
x-3 x+v3 
3 x+v3 
c. q-x+43 D. Q= 
N x-3 q x-v3 
ĐÁP ÁN 
Bài 1 | 2 3 4 | 5 | 6 | Ví 8 | 9 | 10 


Vấn đề 3. LIÊN HỆ GIỮA PHÉP NHÂN 
VÀ PHÉP KHAI PHƯƠNG 


Ï.  KIẾN THỨC GẦN NHỚ 


[[1] Định tí 
Với hai số a và b không âm, ta có va.b = va.Vb 
Định lí trên có thể mở rộng cho tích của nhiều số không âm (Cụ thể 
uới q, b, c,.. >0 ta có va.be = va.lb.je....) 
[2] Áp dụng 
a) Khai phương một tích 
Quy tắc 


* 


— Nuổn khai phương một lịch cúa các sổ không âm ta có thế khai 
phương từng thửa số rồi nhán các hết quả uới nhau. l 
(ýa.b = vJa.Íb uới a >0 oờ b >0) 
Ví dụ 1: 16x81 = V16 ‹ V81 =4 x9 =36 
Ví dụ 2: V128 = V64 x2 - V64 x V2 = 8/2 
b)' Nhân các căn thức bậc hai 
Quy tắc 
Muốn nhân các căn thức bậc hai của các số không âm, ta có thể 
. nhân các số dưới dấu căn uới nhau rồi lấy căn bậc hai của kết quả đó. 
(Ýa.Vb = Va.b mới a >0 oà b >0) 
Ví dụ 1: J2.J8 = V28 = j16 =4 
_ Ví dụ 2: v27.V3 = j21.3 = V81 = 9 


*_ Đặc biệt, với biểu thức A >0, ta có : (v4) = VA?= A 
3 
Ví dụ ï: | 7-2} =7- 9 


ö 
Ví dụ 2: Với x> 3 ta có (Jx-3)} =x~3 


0. BHI TẬP 
. IKhẳng định nào sau đây đúng? 
.A. v5.V80 = 20 B. V90.46,4 =24 


(Œ. 21,8? -18,2” - 12 D. A),B), C) đều đúng 


9. 'Tính: M = 117,5 - 26,BÊ - 1440 


.A.M= 108 :B.M=ll9 CM=120  D. M=l185 
3. Tính: N = \146,5Ề - 109,5? + 27.256 

A.N=96 B. N=108 

C. N=128 D. A),B), C) đều sai ` 
4. Tính:T = V7 + V13./7 - v13 

A.T=-6 B.T=6 

C. T=7+Vv13 D. T=7-v13 


5. Tinh: E = 3v5(V3 - 2) + (3+ V5)? - 3/10 


A.E=2V13 B. E=-6/14 C.E=-13 D.E=l4 
v10 + /19 
6. Rút :P=-——_——— 
TH UˆˆN lo: 

1 1 

A.P=2 B. P=-— C. P=2/3 D. P=-——- 

⁄2 x3 


7. Cho các biểu thức: M = Vx+3./x-5 và N = \(x + 3)(x - 5) 


Điều kiện để M và N đồng thời có nghĩa là: 
A.x>5ð B.x<-3 
C. x<— 8 hoặc x>5 D. A), B), C) đều sai 


8. Điều kiện để 4x +4 + Vx” -16 có nghĩa là : 


A.x=-4 B.x=4 C. x>4 D. x<4 
⁄9 + v3 + V6 + v8 + V16 
9. Rút gọn: E = — 
ä võ + vã + V4 


A.E=l+v5 B. E=I-v3 C. E=v2-1 D. E=l+Vv2 


10. Đúng ghi Ð, sai ghi S vào ô trống: 
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A.L ]dx=8=1ex=4 B.[ ]3x- x. 
c.L ] {2x5 = vã œx=4 D.[ ]\Jx?+1=1©x=l 
ĐÁP ÁN 


Bài | 1 | 5 | 3 | 4 [5 |6 |7 |9 | 9 |10 
|Oau|lD|A|c|5B|D|B|A|c|Db|x 


Vấn đề 4. LIÊN HỆ GIỮA PHÉP CHIA VÀ 
PHÉP KHAI PHƯƠNG 


ñ. KIẾN THỨC ŒÑN NHỞ 


[[1] Định li 
Với sốa >0 và b >0, ta có b-Ê 
b vb 


[2] Áp dụng 
a) Khai phương một thương 
Quy tắc 
Muốn khai phương một thương °° trong đó số a không âm uà số b 


dương, ta có thể lần lượt khai phương số a uù khai phương số b, rồi 
lấy hết quả thứ nhất chia cho kết quả thứ hai. 


2 a va 
Nếu œ >0 tà b>0 thì \|— =-—— 
b vb 
l2 95 5 
Widuk | <Ä2 x5 ; viayø [LÍ V1 
36 V36 6 49 V49 7 
b) Chia hai căn thức bậc hai 


Quy tắc 
Muốn chia căn bậc hai của số a không âm cho căn bậc hai của 
số b dương, ta có thể chia sở a cho số b rồi lấy càn bậc hai của 


thương đó. 
Nếu œa >0, b >0 thì Xê = lề 
⁄63 _ [63 v3 TL lạ 1 
Ví dụ 1:  = | ®=jJ9=3;Vidụ2 X<S=— =.—=—~ 
°Ườn, CS VN Võ =8 ¡ Ví dụ V32 164 
8. BI TẬP 
1. Khẳng định nào sau đây sai? 
v3 _1 M5 1 480000 125 
B.-—-=_- C. ` — =4D. =9 
"đạn 3 735 7 300 23 65 
2. Tính M = ,1,69.1,38 - 1,69.0,74 
A.M=1,04 B.M=164 €C.M=208 D. M=2,14 
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1252 - 1002 


8. Tính: N = ,|—————— 
400 
ÁN f N~.” 
2 15 
C. = D. Một kết quả khác 
: sị ð = 
4. Rút gọn: P = xy s.T vớix<0,yz0 
xấy 
A.P=v5 B.P--J5 C.P=-xyV5 D. P=-xyV5 
5. Rút gọn: Q _ với a< 4 
a-4 a+4 4-a 4--a 
A.Q= B = C = D z 
k 2 “ 4 q 2 k 4I 
| 2 
6. Rút gọn: E = CÁ VỚI X>3 
(x-3) 
A.E=3_-—x B.E=x-3 Œ. =1 D.E=-1 
1. Rút gọn: F =(x- y). _= VỚIX<y<0 
(x-y) 
A.F=xy B. F=-Vxy 
C. r.à l D. A),B), C) đều sai 
x-Yy - 
_1# 2_ 
8. Rút gọn rồi tính giá trị của: T = œ _HẾ Hi. (x<®9) 
(2-x“  x-2 " 
tại x=— 1 
3 5 
A.T=-1 B.T=-3 €. T=~ D.T=_- 
2 3 
9. Tìm x, biết: V4x? +4x+1 =5 
A.x= 2 hoặc x =- 3 B. x=-2 hoặcx=3 
C. x= 1 hoặc x=- 4 D. x=4hoặcx= l1 


10. Tìm x, biết : (3- J13).3x > v2(3- v13) 
Để tìm x, bạn Tâm đã làm như sau: (3- /13).3x > V2 - V13) 


Bước 1 © 3x > J2 - V18) 
3- v13 
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Bước 2 © 3x > v2 


v2 


Bước 3 ©> x >-—— 
2 


Theo em, bạn Tâm làm đúng hay sai 
Nếu sai thì sai từ bước nào. 


A. Các bước đều đúng B. Các bước đều sai 
C. Sai từ bước 2 D. Sai từ bước 5 
ĐÁP ÁN 


Bài | 1 | 9 38 | 4 5 6|? |8 |9 10 


Câu | C ^ Dị C c|øị|b ^ B 


Vấn đề 5. BIẾN ĐỔI ĐƠN GIẢN 
BIỂU THỨC CHỨA CĂN THỨC BẬC HAI 


. KIÊN THỨC CẦN NHỦ 


I1 Đưa thừa số ra ngoài dấu căn 


Với hai biểu thức A, B với B >0, ta có: JA?.B = =|A|⁄B, nghĩa là : 


Nếu A >0 uà B >0 thì JA2.B = A4B ; 
* Nếu A< 0uà B >0 thì VA?.B = -AVB. 
Vị dụ 1: T5 = j5°.3 - 5/3 


=- 2 ế 
Ví dụ 9: Ïx - U(xề ty XI = lx 1\ II (x-1)ýVx“ +4 nếu x>1 
~(x~1)ýx?+4 nếu x<1 


[2] Đưa thừa số vào trong dấu căn 

* Nếu A >0 uà B >0 thì AVB = |AỀ.B. 

* Nếu A < 0uà B >0thì AB =-|AỀ.B. 

Ví dụ 1: 6/2 = j6°.2 = V79 

Ví dụ 2:s Nếu a>3 thì (a-8)j5 = jB(a 8)” (vì x— 3 >0) 


« Nếub< 1 thì (b-1)/2 =-\j2(Œb~1)ˆ (vì b—- 1< 0) 
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8. BÀI TẬP 
1. Khẳng định nào sau đây đúng? 


A. 0,1/40000 = 20 B. -0,005./62500 = 1,25 
C. "1 11.99m2 = -9|m| D. A), B), C) đều đúng 
2. Điền dấu thích hợp (<, >, =) vào chỗ trống: 
A.32L ] v2 B. 7| ]4v8 
c. 3/5 []} vi88 D. 2/88[ ]s|E 


3. Rút gọn : M = 2 Võ - 380 + 2 V45 
9 ..8 18 
A.M=-4v5 B.M=- vỗ C. M=Šv5 D. M=—v5 
: 3 4 4 
4. Rút gọn: N = Ƒ v12 + - V27 ~ 7. v300 
38 15 19 38 
A.N= W3 B. N=-- V3 C. N=- v5 D. N=- V5 
18V ag V5 8 ⁄õ 8Ý 
5. Rút gọn: P = 38x - 5\48x + 9/18x + 5./12x 


A.P=43/6x B. P=23/5x 
C. P=33/2x -10V/3x D. A),B), C) đều sai 


6. Giải phương trình: ' =1] 
2x-—1 


A. Phương trình có nghiệm là: x = 0 
B. Phương trình có nghiệm là: x = 1 
©. Phương trình có nghiệm là: x = - 3 
D. Phương trình vô nghiệm 
{3x ~2 

2x- 
A. Phương trình có nghiệm là: x = 0 
B. Phương trình có nghiệm là: x = 1 
C. Phương trình có nghiệm là: x = —- 3 
D. Phương trình vô nghiệm 


7. Giải phương trình: =1 


: 
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2 ƯNP Vụ 
8. Giải phương trình: Í Tj x? =8 
A. Phương trình có nghiệm là: x = # vĩ 
B. Phương trình có nghiệm là: x = + 
C. Phương trình có nghiệm là: x = + 


D. Phương trình vô nghiệm 
9. Cho hai số a, b không âm. Khẳng định nào sau đây đúng: 


A. ®Ẻ ‹ vấp B. *=° -vab 
lộ a +D D a+b_ vab 
.. an: 
10. Với a dương. Khẳng định nào sau đây đúng: 
A.a+1>2 B. a+L«<a c. a5 D. a1 <4 
a : a a Mã 
ĐÁP ÁN 
Bài 


Vấn đề 6. BIẾN ĐỔI ĐƠN GIẢN 


BIỂU THỨC CHỨA CĂN THỨC BẬC HAI (tiếp theo] 
Ï. KIẾN THỨC GẦN NHỚ 


Khử mẫu của biểu thức lấy căn 
Với các biểu thức A, B mà AB > 0 và B z 0, ta có 


1ỗ 


[[2] Trục căn thức ở mẫu 


a) Với các biểu thức A, B với B> 0, ta có: Z- = ĐŸB 
3 23 1 da+4 
Vi dụ !: ——=——— ;_ Ví dr 2: = ( _4) 
tết #3 3 sói Xa+4 a+4 cệ 
b) Với các biểu thức A, B, C mà A > 0 và A z BỶ, ta có : 
¬........ + —Ơ _CWVA+B) 
{A+B_ A-B? VA-B A-BE? 
ị 5 _ð(V3-2)_ 
Ví dụ !l: ———— -5 2 
ĐANG nu (ý3 - 9) : 


` x\Wx+4-9). 
- Ví dụ 2: ——.=_ =dư+ư8—3 
ng dx+4+2 x+4-4 


e) Với các biểu thức A, B, C mà A >0, B >0 và A zB, ta có : 
KH. c(ýA - v8) : € C(vA + v8) 
Í{A+vVB  A-B V5 . A-B 


Ví dụ:`s TT = 88 võ) 
+ 


4 _ 4QJ5 + Vĩ) _ -9((5 - đ). 


lR " MP BUẺ ˆ 
B. BITẬP 
1. Khử mẫu của biểu thức lấy căn: Khẳng định nào sau đây đúng? 
A.—. .. 
{2 J0NGS- 
., LÊ S95, với ø, bSi0 D. A), B), ©) đều đúng 
3b 3b 
2. Khử mẫu của biểu thức lấy căn: Khẳng định nào sau đây sai? 
BÀ ễ 
500 


` cả 33 *ˆ vớia>0 
c H-RF „m.n 
l 12 
D. 4(x- y) — Bi 3(x- y) với x>y >0 
(x-y) 
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- Rút gọn: M - 82A với a>0 
va -2 : 
A.M=vã HBMenh CƠ Me-s/A D. Ms-aử 
¬ 1 
„ Trục căn ở mẫu của Ñ =————== 
; (c5 + v3)? 
KNx BE. N.Viỗ-4 
4 2 
CN = D. Một kết quả khác 


„ Trục căn ở mẫu 


Đúng ghi Ð, sai ghi S vào ô trống: 
A.Ƒ]Ì 15 _ 1ð7a n[]Ị.Ê 


1a? 7a 18 


nh đn..... 30 
c. "5... ....mM.. 
LÌ 3V200m 2 50m CÔ LÌ 3.J5 


« Trục căn ở mẫu. 


Khẳng định nào sau đây sai? 


A.q=-zv2 B. Q=4/2 C. =3 v8 sờ: 


. Đúng ghi Ð, sai ghi S vào ô trống: 


A122 đẺ „xa - vn Bị | -8VPP đệ =-2/8 


3. 4 D HÀ 

ổ, —=:—==~ D. 
LÌ 8.7 ĐẠI HỌC t4W9H^ NÓI 
NG TÂM THÔNG TIP 


A. 3 _308-Ð An... 
"41 2 "B-j5B 20 
{ĩ?-j3 5+21 : 

C. = D. A), B) đúng ;C 
Vĩ vã D ), B) đúng ; C) sai 

„ Trục căn ở mẫu: P = K 

;+910 
A.p- vŠ— B. p-XŠ Ý2 G p-X5-V3p. p.3+42 
1 1 

„ Rút 

gom tì 3-28 3:92 
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10. Vớia=-(2+-—L_ thì giá trị của biểu thức P = 942 + 2aV3 + Ì bằng: 


2 
A. V15 B. 16 C. V16 D. — 16 
ĐÁP ÁN 


Bài 1 VÀ 3 4 | 5 6 Ụ bãi 8 | 9 10 | 
Cau Íp |oœ |x D |A |B A |0 |* Bˆ| 
Vấn đề 7. RÚT GỌN BIỂU THỨC CHỨA CĂN THỨC BẬC HAI 
ï. KIẾN THỨC GẲN NHỚ 


Kết hợp các công thức ở §6, 7 để rút gọn biểu thức chứa căn bậc hai. 


Ví dụ 1: Rút gọn: 16 |Ễ + V58 — 2B _1...., 


= = 85 + 2.2Vỗ - 25 =(3+1-2)/5 = 2/5 


Ví dụ 2: đã _2/8ã.‹aJ8ñ - (S5 185 ‹ 3/555 
= 8⁄2 - 84/2 +15/2_ =(3-8+15)/2 = 10/2 
x?~3 _G-3/œ+ V3) 
`. x?-3 


1 -2- ,2+v3 
Ví dụ 4: =9-43+2 4 
ụ tr ¬.* _. {8 +2+ j8 = 


Vidgøt—>+ 1 De E) x- Jy _ 
x-dÿy xijy x-y xÃ¬y _. 


0. BI TẬP 


Ví dụ 8: 


=x+v3 (xz #8) 


1. Rút gọn các biểu thức. 
Khẳng định nào sau đây sai? 
A. 4/16a - 3\25a + V8la = 10a (a > 0) 


. H +44,B+ 12, = Sa 


D. A), B), C) đêu đúng 
18. 


!. Khẳng định nào sau đây sai? 


A. 2 V48 2/147 - nh ¬ 


B. Jð,5.20 + v700 - HiẾ 100/7 


KG. 
C. (V6+ v5)? - V120 =11 
D. (/28 - 2/3 + V7)7 + V84 = 21 


. Rút gọn: M= ".._ vớia>0và b>0 
a 


A.M=-vab B. M= vab „ 
c. M-" D. Một kết quả khác 
2 
1. Rút gọn = :.#|[—$) với x >0 và x#1 
¿1= 1=x 
A.Q=x B. Q=-Vx  C.Q=1 D, Q=—i 
24 
š. Rút gọn M=Š*Y |__ *XỶ — vớix,y>0 
út gọn sẽ N4 0E.- VỚI X, y> 
A.M=-x B. M=x ` "Ô -.' 
x+y x+y 
3. Giá trị của biểu thức: N = 9-45 +J9+4V5 bằng: 
A.N=4 B. N=x5 C. N=v5+4 D. N=92⁄5 
ï. Tập nghiệm của phương trình: VxÊ - 4x+4—-6 =0 là: 
A.S=l-3;6| B. S=l4;8] 
C. S=l_-4;8J D. S=l—-6;— 8] 
3. Tập nghiệm của phương trình : (3+ Vx)(2+ Ỷx) =x+3 là: 
A.S=Ø B. S=l-9;3] C. S=l9;-3] D. S Si Hư 
9. Tập nghiệm của phương trình: Ýx?+6x+9 =xJ12+63 +: 6⁄3 là: 
A.S=l-3I B. S=l-3;6) C.S=l[-6;9) D. § “020? 
v3 ._ 1+9x 1-2x 
10. Cho x=-——. Tính giá trị biểu thức: P=———=—+————— 
. 4 Nà, 1+vV1+2x 1-v1-2x 
A.P=-—l B.P=l C. P=v3 D. =- 
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a) 


b) 


ĐÁP ÁN 


Bài | 1 | 2 |3 |4 |5 |6 |7 |8 | 9 |10 
Câu ÄA |BJCŒC|B|JD|JG|IAIjD|B 


Vấn để 8. CĂN THỨC BẬC BA 
ñ.  KIẾN THỨC GẲN NHỚ 


Định nghĩa 
Căn bậc ba của một số a là số x sao cho +Ÿ = qœ. 
Mỗi số thực a đều có duy nhất một căn bậc ba. 
« Căn bậc ba của số a được kí hiệu là ŸJa . 
Nhận xét . 
* Căn bậc ba của số dương là số dương. 
*_ Căn bậc ba của số âm là số âm. 
* Căn bậc ba của số 0 là số 0. 
* Căn bậc ba của số không âm là số không âm. 
Vi dụ: se Ÿ8 =2vì 8= 93 

«Ổ Ÿ-'64=-4vì-64=(- 4) 


[2] Tính chất 


a<bœ Ÿa <‡b z 
Vi dụ 1: 97 <30 => Ÿ27 <Ÿa0 = 3 < Ÿ30 
Ví dụ 2: So sánh Ÿ123 và 5. 
Giải 
Ta có Ÿ125 = 5 mà 123 < 125 nên Ÿ123 < Ÿ125 = Ÿ123 <5 
Ví dụ 3: So sánh BŸ6 và 6Ÿ5 


(5% ỉ = B3.6 = 125.6 = 7B0 


Ta có = BŸ6 < 6Ÿ5 


(e#5)” = 63,5 = 216.5 = 1080 


Ÿa.Ÿb = Ÿab 
Ví dụ 1: 23⁄4 = Ÿ2.4 = Ÿ8 =2 


Ví dụ 2:  ŸBxÄ25x? = ll5x25x? - Ÿ125x3 = 5x 
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= 
©) Với b0, ta có VU ° ÿ 
Ÿ⁄8 


Wdụhk BH m. sẾ 
97 lội 3 
3 
Ví dụ 3: - _ 54 Ÿ4 - la - Ÿö4.4 = Ÿ27 - Ÿ216 = 3-6 = ~3 
_ £» 
0. BI TẬP 
1. Khẳng định nào sau đây sai: 

A.Ÿ729=9 ¡ B. Ÿ-343 =- 
C. 3-0,001 =-0,1 Đ.- A), B) đúng ; C) sai 


2. Đúng ghi Ð, sai ghi S vào ô trống: 
A.L_ ] 4#27 - 128/—8 - 5/1000 = - 62 
B.[ | 3Ÿ3 - 9Ÿ24 - 7Ÿ376 - -14Ÿ5 
c.L ] a4. 2Ÿ16 - 2 P 


D.[ ]3v135 : 5 - Ÿ54.4 - 3 
8. Điền dấu thích hợp (<, >, =) vào ô trống: 


A.-4[ ] #64 ' B. 5| ] Ÿ130 
C. 5Ÿ6|[ | 6Ÿ5 D. -7Ÿ3| ]7Ÿ-ã 
4. Trục căn ở mẫu dủa M= 
3 3 E} 
N- B.M:Š CM-'* PD.M- 
E] 3 3 3 
: : 1 
ð. Trục căn ở mẫu của N = 
` D Ÿ3 +1 
3 
A.N-Ý9-Ÿ8¿1 B.N- VI 
. n 3 
Ÿ 
C. g..u D. A), B), C) đều sai 
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-_3 


6. Trục căn ở mẫu của P = 


Ÿ5 -2 
_ s8 
A.p~ -ã8 +2 B. P= ÿŸ25 +2Ÿ5 +4 
C.P=Ÿ25-8 D. P= Ÿ25 + Ÿ10 +4 
7. Tập nghiệm của phương trình Ÿ-3x = —1 là: 
A.S= 1l B. s-Es] c. s-l] D. S=2 
: 3 3 
8. Tập nghiệm của phương trình Ÿx? +3x2 +8x+1 =1 là: 
A.8 = I0I B. S=l-2) C. S=l2I D. S=Ø 
9. Tập nghiệm của phương trình Ñ(x -9)(x? +9x+ 4) =0 là: 
&@s-1l — 1® s-Lÿ] C.8=L_-4)] DĐ 8=) 
10. Ÿ3 +1 là nghiệm của phương trình nào sau đây: 
A.x?+83x2—3x+1=0 B. xỶ—-3x?+3x-4=0 
C. x +6x”—-3x+1=0 D. x`—-6x?+3x—4=0 
ĐÁP ÁN 


Bị | 1L | |9 | 6| |6 ]7]3]8 19) 
[Cau|D|x |x*x |C|A|B|Cc|A|D|B 


P) * 


ÔN TẬP CHƯƠNG I 


. CC ŒÔNG THỨC BIẾN Đổi ŒĂN THỨC 


U VA xác định œ A>0 


A nếu A>0 
3) jA? = lAI=| 


~A nếu A <0 


8) =: 
Điều kiện Công thức IR Mục đích 
Í 
A>0,B>0 AB - VA.VB Khai phương của một tích. 
= —H 
A _ vA , 
A>0,B>0 ME Khai phưi ủ ột thương. 
> Thân ai phương của mộ g 
A>0 AB = vA?B Đưa một số dương vào trong căn. 
B>›a0 
A<0 AvB - -VA?B Đưa một số âm vào trong căn. 
: H 
A _ AJB = \ 
B»0 “= = ——- Khử mẫu của biểu thức lấy căn. 
> T n mẫu của biểu thức lấy c | 
‡ ' 
trơn: VB = .z Trục căn thức ở mẫu. 
A>0,B>o |vA +vB c 
M22 CƠ: SANG JA +vVB Trục căn thức ở mẫu | 
VA-JB A-B ì : 


4) (VA)” =A (A>0) hoặc VAA =A (A >0) 
0 (điều kiện) 
®? 


IV 


B 
5) Phương trình VA = B “{ 
A 


6) Các hằng đẳng thức 

a) e (a+b)°=a? + 2ab + bẺ 
e (a— b)Ÿ= a? - Øab + bỂ 
e (a+ b)(a - b) = a2 — bŸ 
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b) e (a+b)Ÿ= a? + 3a?b + 8ab” + bỂ 
© (a-b)°= a” - 3a?b + 3ab? - bŸ 
© a?+bŸ=(a +b(a? - ab + b) 
e a?— bŸ=(a - bXa? + ab + b?) 


B. BÀI TẬP 
1. Tìm giá trị của x để biểu thức h- = có nghĩa. 
Ề x= 
A.x»-3 B.x<-3 C. x<3 D. x<3 
2. Tìm giá trị của x để biểu thức = có nghĩa. 
: xé 
A.3<x<ð B. -5<x<3 
C. x<- 5 hoặc x>- 3 D. x<- B5 hoặc x>3 
8. Tìm giá trị của x để biểu thức Vx? - 7x +10 có nghĩa. 
A.2<x<õð k B. x< 2 hoặc x> 5 
C.-B<x<-3 D. x<3 hoặc x> 4 
4. Tìm giá trị của x và y để biểu thức vx2+8x+ y2 +18y +97 
có nghĩa. 
A.x>2;y<9 B.x<4,y>9 
C. Với mọi x, y thuộc R D. A),B),C)đểu sai - 
“B5. Tìm giá trị của x để biểu thức V3x-1-V2x-3+vx2+2x+3 
có nghĩa. 
Ax>o B. xã C. Vớimọix  D.Kết quả khác 
H -b+4va +4Vb : 
6. Rút gọn: M=3—?*^va1+#vb với a,b>0 
kủ va -Vdb+4 
A.M=va+vb B. M=va-vb 
+ÕC.M=va+vb+4 D. M=va-vb-4 


7. Khẳng định nào sau đây sai? 
A. Nếu x < 0 thì 3x? =~3x 


B. Nếu x< 7 thì - V(x-7)? =x~7 
C. Nếu x> 3 thì (x+ V3). x? —9/3x + 3 = x2 - 8 


D. Nếu0 <x<y thì Q(Vx - jy)?.(Vx + jy)?® =x-y 
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8. Rút gọn: P= Vx+2/x-1 +vdx-2x-1 


A. Nếu x> 2 thì P= 2/x-1 B. Nếu1<x<2thìP=2 
C. A), B) đều đúng D. A) đúng, B) sai 
[L9 9 
9. Rút gọn : E= |———_-; -.|———== 
(1-3)? ja: v3? 
A.E=-9 B.E=3 C.E=l-V3 D.E=3/3+1 


* Cho T=Jx+4ýx-4 +vJx-4/x-4 
Hãy chọn câu trả lời đúng trong các bài 10 và -11. 
10. Tìm giá trị của x để biểu thức T có nghĩa. 


A.x>4 B.x<-4 C. x>8 D.x<-8 
11. Rút gọn T ta được: 
A.T=2vx-4 B. T=4+vx-4 
€. T=vJx-4+2+|Jx-4 -2| D. A), B), C) đều sai 
la„2 
12. Cho P= Y9 =6x+l 
6x-2 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
A.Nếu x >3 thìP =Ì B. Nếu x<Ä thì P=-Ä 
3 3 3 2 
C. Nếu = thì P=0 _—Đ. A), B), ©) đều sai 


:: cho 9~{ 2x+l vx l: 


dxỞ~1 x+vx+lj| 1+ 
Hãy chọn câu trả lời đúng trong các bài 18 và 14. 
18. Rút gọn Q ta được: 
A.Q=2/x+1  B. Q=Vx-2 C. Q=vx+l D.Q=vx-1 
14. Tìm x để Q = 5. Kết quả nào sau đây đúng: 


3 
= -#j]s8xseaxei 


A.x=86 B. x=40 C. x=48 D. x=64 
15. Cho M-_—-ð_ (x > 0). Tìm x sao cho M = — 1 
4(Ýx +3) 


A.x=- 124 B. x= 128 C. x= 144 D. x=- 144 
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16. Rút gọn : P= 3+4v/3 


v§ + J2 - J5 

A.P= J6 - v2 - V5 B.P= V6 + 2 + V5 

C. P=v6+v5 ý D. P= v5 - v2 
17. Tập nghiệm của phương trình (4G - 3) -2/13 =0 là: 

A.S = I0] B.S=|-1;1| C.S=l-4,4] D. S=Ø 
18. Tập nghiệm của phương trình Ýx? -16 -Jx-4=0 là: 

A.S=I-3] B. S= l4] C.S5=lI-3;4) D.S=Ø 
19. So sánh v25 +169 và v25 + V169 

A. V25 + 169 = V25 + V169 B. V2ö+169 < V25 + J169 - 


C. V25 +169 > V25 + V169 
20. Tập nghiệm của phương trình Ÿx-1+1=x là: 
A.5= |0; 1] B.S5S=l1;2} €C. S=l0;2] D. S=|l0;1;2) 


ĐÁP ÁN 


Bài 1 2 3 |.4 5 6 7 8 9 10 


Câu | C D B ® B ^ D le B ^ 


Bài | 11 | 12 | 13 | 14 | 15 | 16 | 17 18 | 18 — 


Câu | C ^ D ^ C B C 
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HƯỚNG DẪN GIẢI 


1. CĂN BẬC HAI 
1. (Ở  /0,0081 = 0,09 vì (0,09)” = 0,0081 


9. Ta có: 36 = 6? nên ve? là căn bậc hai số học của 36 
3. ®) 
A. Sai vì căn bậc hai của 121 là 11 và - 11 
B. Sai vì căn bậc hai của 144 là 12 và - 12 
C. Sai vì ta không thể viết v169 = +13. Viết đúng là: + 169 = +13 
4. A.|S] Vi4/25 =5. Do đó 4 <vV95 
B.[Đ] Ta có: 6= v36 mà V36 < V39. Vậy 6< v29 
C.[Đ]Ta có: 2 = 1 + 1 =1+1 
Mà V1 <./2. 
Nên vVI+1<42 +1. Vậy 2< {2+1 
D.[S] Ta có: 1=2— 1= vV4—1 
Mà 4⁄4 > v3 
Nên 4⁄4 -1 > /3-1.Vậy 1 > /3-1 
* Ghi nhớ: Với hai số a và b không âm, tacổ:a<be© va < vb 
5. (@© 
A.Do a > 0 và 1 > 0 nên va và v1 đều xác định và đều là 
số dương 
Từ a > 1 (gt) nên a - 1 > 0, ta có: 
a=1= (Va)? -1? = (Va +1)(Va -1) 
Vìa-1>0 và vVa+1>0 
Nên va -1>0= va >1 
B. Từ câu A), ta có: Va >1 
Nhân hai vế của bất đẳng thức trên với va (Ýa > 0), ta được: 


vjãVãä >vJã e+ dã? >-Ýã © a>da 
6. (D) Lập luận tương tự bài 5 
A), B) đều đúng. 
7. ( Vì x>0 (gt) và 8 > 0, ta có : (Vx)? < 8?  x < 64 
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= Vĩ = 9,645 ~ 9,65 
8. (Ä) Ta có: x” =7 = „ =ử kêu 
X; = - V7 = -9,645 x - 2,65 


9. (B)Ta có: x? = V7 = xị = VMT = J2,65 = 1,627 
: x; = -\|Ýï = -J2,65 = ~1,697 
10.(Ð Ta có: Vx >0 và - 2< 0 = Vx #-2 
Vậy phương trình vô nghiệm ẫ 


2. CĂN BẬC HAI VÀ HẰNG BẰNG THỨC +/A2 = |A| 
1. ® 


A. V3x xác định © 3x >0 © x>0 
B. v-9x xác định ©— 9x >0 ©x<0 


C. J—- =5 xác định © 


E3 xác định © 
x- x- 


5 sọ ©x-5>0€ềx>ð 


D. >0.Do—- 4<0 nên x- 7 <0 x< 7 


2. A. Điều kiện xác định của j-3xy? làx<0 


B. Điều kiện xác định của V5-4x là x< ì 


C. Điều kiện xác định của Vx? -81 là x <— 9 hoặc x >9 


Ð. Điều kiện xác định của 2” là y > = và x0 
x 


a2+1 a?+1 


3. (Ở Điều kiện xác định của | —— là —T— >0. 
ị a5 ~ a 
Mà a + 1 >0 với mọi a. Do đó aŸ > 0 © a >0 : 
RE K sa vơ s+ +. J-xŠ „0# 
4. Ta có: . Điều kiện xác định của ,|——— là ———— >0. 
@ +3 b x?+3 x?+3 


Mà xÊ + 3 > 0 với mọi x 
Do đó (1—xẺ>0€s1—-x>0@x<1 
5. (CO) Ta có: x? +x- 6 =x”— 2x + 3x— 6 
= X(x - 2) + ä(x — 2) = (x~— 2)(x + 3) 


Điều kiện xác định của vx? +x-6 là: 
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x°+x—-6=(x-9)(x +3) >0 


x-2<0 J[x-2z>0 x<2 
cặc + © hoặc 
x+3<0 \x+3>0 s-38 — 
«© x<-8hoặcx>2 


6. ® 
A.8+2V15 =3+õ + 2/15 = (V3)? + (V5)? + 2/8.V5 = (V3 + V5)? 


B. ((2- V3) =2- V3 (2> V3 nên 2-8 >0) 
G. (6- 2/5 = J1+5- 2/5 = V(VLÊ + QJ5)® - 2/5 
Am s5 (vì 1<v5 nên 1- V5 <0) 
Ð. (10-46 = j4+6- 4/6 - V3? + (V6)? - 4/6 
- (@- J&)? = V§ -2 (vì 2< 6 nên 2- V8 <0) 
7. (Ö) Giải phương trình V4x” = x+1 (®) 
Điều kiện: x_— 1 >0 ©x>~— 1 Ẹ 
Đ»e=xu x =1 (nhận) 
2x=-(x+]1) NI: HƠI 


(*) © 2|x| -x+ele| 


Vậy nghiệm của phương trình là: x = 1 và x = -ä 


sã* , 2 
8. (Â Gái phương trình VxÝ + 6x + 9 = 3x-— 1 (*) 


Điều kiện: 3x - 1 >0 © xsã 


(*)© vV(x+3)° =3x-1  |x+3| =8x— 1 


lan bạn HE 


=© 1 3 
x+83=l-3x 4x=-2 x=-2 (0a) 


Vậy nghiệm của phương trình (#*) là: x = 2 
9. Ta có: P=2/(-3)5 + 4/(-9)8 = 2(—3J2 + 4(- 2| 
= 9.8? + 4.2! = 54 + 64 = 118 
x2 +23x+3 


10. (Ð) Ta có: VN: (ĐK: x# +3) 
xÃ- 


_ x?+2.x.V3 + (V3) . (x+v8)# x+ 8 


x-(38°  © (@œx+V8(x-V3) x-⁄3 


& 
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3. LIÊN HỆ GIỮA PHÉP NHÂN VÀ PHÉP KHAI PHƯƠNG 


1. 
A. võ.J8ö = /5.80 = /400 = 
B. J/90.6,4 = /9.10.6,4 = 9.64 = J9./64 = 3.8 = 24 
C. (21,82 —18,2? = V(21,8+18,2/21,8~18,2) 
= \40.3,6 = J4.36 = 2.6 = 12 
2. (Ä)Ta có: M = j117,B” -26,BŸ - 1440 


= 12.9 = 108 
(© Ta œ: N = 146,52 - 109,52 + 27.156 
-JB5637+21286 - j286(3ï+37) - JðB6.64 - 198 


4. Ta có: T=7+v132J7- v18 = j(7 + V13)(7 - V13) 


= j7? - (V13)? = 49-13 = V36 =6 
5. Ta có: E=3/5(V2 -2) + (3+ vB)? - 8/10 
= 310 - 65 + 9 +5 + 6/5 - 3/10 = 14 
v10 + ⁄19 v10 + V19 s 
6. Tacó: P= = (vì 2= v2.2) 
êm 2jB+V38  vö/2VB+V38 - 
-_— V10 + V19 _ _ TỶ 
⁄2.jJ10+219 V2(/10+/19) V2 
-Ổ Ta có: M=vx+3x-õ có nghĩa š 
x+3>0 x>a-3 
-© 
\x-5>0 ”|x>5 
= \(x+3)(x- 5) có nghĩa 
x+3<0 hơạe x30 NHỳNg ` - x>-3 
x-B<0 -5>0 x<õð x>ðõ 
© x<-3 hoặc x>ð (2) 
Từ (1) và (2) suy ra: x > 5 thì M và N đồng thời có nghĩa 


Lại 


¬ 


©x>ð (1) 
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8. (Ö Ta có: 4VX+4 + Vx” -16 =4VX+4+ Vx+4J(X=4) 
Điều kiện để 4/x+4 có nghĩa ©x+4>0«©>x>- 4 
Điều kiện để V(x + 4)(x - 4) có nghĩa: 
«©® (x+4\(x-4)>0 : 
Íx+4<0 x+4>0 x<-4 x>-4 
hoặc = hoặc 
|x-4<0 x-4>0 |x<4 ` |x>4 


© x<-4hoặcx>4 


(1) 


(2) 
Từ (1) và (2) suy ra x > 4 thì biểu thức đã cho có nghĩa 


9. Ta có: 
M..... 
⁄2+v3+4 
_ Q2 + v3 + ý4) + Q4 + v6 + V8) 
12 + J3 + J4 
_ d2 + v3 + /4) + V2(V2 + V3 + 4) 
2 + J3 + J4 


V2 + V3 + V6 + v8 ¿ J4 + V4 
/2 + J3 +x'4 


_ d2 + v3 + V4) + v2) 
42 + J3 + 44 


=1+2 
10. A.[bị x-8=le©x-8=lcx=9 


B.[S] V3x~5 =-4 vì V3x—5 >0 và - 4< 0 nên Vầx—5 #~4 
Vậy không tổn tại x 
C.[Đ] V2x~3 = V5 © 2x - 3= 5 œ 2x = 8 © x=4 


D.[S] Ýx?+1=1©x?+1=1©x?=0œx=0 


^ 


4. LIÊN HỆ GIỮA PHÉP CHIA VÀ PHÉP KHAI PHƯƠNG 
1. @ 
⁄3 3 ï 3 
A-WS“sr 7973 
FÂ lần Tin. 
7ag 735 49 7 
480000 _ [480000 _ : 
C. 1s 300 = ⁄1600 = 40 
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t®® 


° 


~ 


e 


e 


an 


œ 


l ` có: M =1,69.1,38-1,69.0,74 = V1,69(1,38 - 0,74) 


1,69.0,64 4 =1,3.0,8 = 1,04 


2_ 2 
kcb số: Ne = =g XE5BgG 100) 


_ |JB2525 185 _15 
ì 202 90 ` 
3) 5 
) Ta có; P=xy? với x<0,yz0 
B1fÏ x?y1 
2 2 
v -# v35 (vì x<0 nên ÍxÌ =- x) = -v5 
|x|.y -Xy 
| ? _6ịa-4 -4 = 
.@q- Ï— = |a-4|_la-4|_ 4 tu 2 xäY 
12 2 2 
(&\ + ˆ = 2 
. (Ta Ta có: B “HT Ca vớix>8 
(x-3) 


=.. = = 2 _ai2 = 
-j x) -{ œ- 3) -ÍP SỐ _ Vĩ sa 
(x~ 3)? (x~3) (x~3) 


t-xs 
xy 
Ta có: F=(x- LG =(x-y 
® (x-y)? |x-z| 
Vìx<y nên |x—- y[ =— (x- y) 
Do đó F = (x-y) = ;*_Wv : 
-(x- 
ĐMUUHS ' Xà 2y ` 
. ® Ta có: T= = =2 &<2) tại x=— 1 
(2-x“ x-2 
Nó x2? -2 _ ~(XẺ 2x +1) + x” 2 
-x x-3- x-2 
_#x-8_2(-1-3 5 


, Vậy = Š tạix== 1 
... ca š 3 


) (ÄTa có: 4x? +4x+1 =5 \(2x+1)? =5 © |2x + 1|=5 


10.(B) Ta có: (3- v13).3x > V23 - V18) Œ) 
Vì 3< V13 nên 3- v13 <0 
⁄2.(3 - 13) J2 
PB Nhà? 
Bạn Tâm đã giải sai từ bước 1 vì khi chia hai vế của một bất 
đẳng thức cho một số âm, bạn Tâm đã không đổi chiểu của 
bất đẳng thức đó. 


5. BIẾN ĐỔI ĐƠN GIẢN 
BIỂU THỨC CHỨA CĂN THỨC BẬC HAI 


(#)œ© 3x«< 


0,1./40000 = 0,1.200 = 20 
~0,005.J62500 = (- 0,005).250 = - 1,25 


3 3 3Ì this mÊ 3 
~——.V11.99mỂ = ~1J#H .9.m =|~-— |.11.3.|m| = - 9.|m| 
11 11 11 


9. A. 3/2 |>| V12 (vì 3/2 = v32 = v18 > V12) 
B. 7| 4/3 (vì 7 = V49, 4/3 = J4. = 48 ) 
( 1 —_ [B1 
s« -vV51=.|— =v5,7 
c. 1/51[<j‡Vi58 lu 2 9 
h : ‹ lVWg= 150 _ V§ 
5 25 
¬ ......... sa. 
p. 188 [=] s2 k 9 
3 b hoặc + 3 TT, SẺ YE 2 
10812 SN. 8 
8. Tacó: M=2 VŠ~3 (20 +2 V46 =aVỗ- 3Í925 + 2 {85.6 
yi(08. 1071305001000 
2 2 2 
4. (Ä) Ta có: 


N=s VIễ + 2 VðT - 7. xÍ30 =5 V23 +2 —.323-— A1023 


6 12 40 " + 60/3 „. 38/3 
== v5 8 = gẺ v. 
"hy g: haớp? la “18 15 


x§ 


5. @ Ta có: P = 3/8x - 5V48x + 9./18x + 5\/12x 
= 3/4.2x - 5/16.3x + 94/9.2x + 5./4.3x 
= 62x - 20\3x + 27V2x + 103x = 33/2x - 10/3x 


3x-2 
6. Ta có: \{ =1 (*) 
® v 2x-1 


Điều kiện xác định của (*) là: x<. hoặc - 
Œ®) © 3X“? ~1œ 8x-2= 2x—1 
2x-1 


«© x=l1 (thỏa mãn điểu kiện: x> g) 


Vậy phương trình có nghiệm là x = 1 
X2x-3 


1. Ta có: Y2*—Ẻ () 
® .._VM9x-1 
 C 
Điều kiện xác định của (*) là : 2 xxŠ 
x> 5 # 


Tượng tự bài 6, ta có x = 1 (không thôa mãn điều kiện x>ã) 


Vậy phương trình (*) vô nghiệm. 


xa” '|-8 
8. Œ) Ta có: (3) x°=3 © + 


› de y4 

x=-7 
Vậy nghiệm của phương trình là: x = + 7 

9. (Ô Do a và b không âm nên va và Vb xác địn. 
Ta có: (Va - Vb)* >0  a-2Vab+b>0 


©œa+b>2/ab © 2° > vab 


10. (Ä) Với a dương nên va xác định. 


=3 


© Ÿ-h|=8 e ll|=7 “| 


: 1 "1 1Ÿ 
"Ta có: va >= © n-+>0 =[W- +] >0 


œ a+1~23z0 ©a+1x3 
a a 
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6. BIẾN ĐỔI ĐƠN GIẢN 
BIỂU THỨC CHỨA CĂN THỨC BẬC HAI (tiếp theo) 
1. @®) 


A- Ệ- 3.7_ v21 

Lư 7 
„ - 50.6 _ V300 _ 10/3 _ 5/3 
T_Ýs 8 6 6 3 
GIẾT „2 va bàng 

3b (3b) 3b 

2. ( 
^-lE “dĩa “lạ _ v5 _ võ 
"B500 1005 10252 105 50 
B. —=. độ: = Ái ' ao 6 


T . - sz h8 HH uữ 
"“ 


6 
Ð. 4œ- _- “x= vỗ = s- 4(x— êm y) 
xy 


= 4/3(x- y) với x>y >0 


s“ AliRi2, 1BV7a _ lõV7a _ l5V7a 
TÔ Ha điaa v?a? TÌ| 
-8 .-v2 _ v2 
B.|ĐÐ 
CC” ĐA, NE? UY 
c.[s] -1 = -1 Š -V2m_._-v2m 
3/200m 30/2m 30m)? 60|m| 
- 2m _ V2. (\ m « 0 nên |mÌ >~ m) 
-60m 60m 
30 30__ 30/15 
D.|Đ|———=-==-—_~ =-2⁄5 
IPÌ ri 


3ã 


4. 

` Ö 83-1 _ 33-10 _3@V3-1 _ 36/3 -1) 
"V8+1 (3+1@3-1 (82-12 3-1 2 

1 5+ v5 B+vV5  5+v5 5+vỗõ 
`¬›g_ B5 (6-VBM(6+VB) 8° -(VB 25-5 20 
c.7-v3_—_ ý - v8? 

Vĩ+ j8 dĩ? +J8\Vĩ - v8) 

7+3+2/21 10+2/21 5+v21 


"W??-d# ` 13 ? 
4 
5 @P= 1 SẺ 1 Km. 1 
: Vĩ?+2/10 jj5+9+2/10- jQV5)2+(/2)2 +2/5./2 
` 1 __ A2 
“Jj\WB5+v22 5+2 tõ+ 25-2) 
d-42 5-2 
"WBP-(J2° 3 
1 1 _3+2/2-(38-2/2) 


6. Ta có: Q= 
® `" 3-9/2 3+2/2 (3-9/2/3+248) 
s#t5f¬nn 6 be -.” 
3? - (2/2) 9-8 
* Cách khác: Ta có: 


.... 3+2/2 _8+2/2 
3-9/2 (3-2/2/3+2/2) 9-8 
ĩ 
1 3-92 3-92 


3+2/23 (3+2/2/3- 9242) _= 


= Q=3+2/2-(3- 2/2) = 4/2 
2M s2 
1, Ta có: M=Ä—ZYÊ (với a > 0) 
® va - 2 
_ (a-2a)dJa +3) _ va(Va - 2)0Va + 2) _ 
Xu ng (ýa - 9)LÝa + 2) 
8-92V15 
8. Ta có: N = 
© dã: J2 "(SE ˆ (8+ 2]5y8 - 2/15) 
_— 8-9/15 _8- 9/15 _ 4- ViŠ 
_82-(/15)2 64-60 2 
4 
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9. A.|S Ý282, VI „ lu vi #?? = \4(2 - Vĩ)? 
= 9(V7 - 9) (vì 2< 7) 
B.[p] -6⁄27 + V12 _ -18/3 + 2/3 _ -16/3 
X 42 442 4/2 
-4/3 _-4V6 __ 
ST an 2/6 
cÍP] lễ: Š = Vệ 2 J8 _ V2 2/2 _ 22)? _ 4 
k 7 TW Về W tt. T 
mí 6+4/2_ __ (@+/2°_ _ @+2? 
— Ba6+4/4? j3aa+v22 Ý22+2) 


_2+2 _2+2/2 
Ki s14 ⁄2 


10.(B) Ta có: P=2a” + 2aV2+1=(V2a + D (*) 


4 1 _(22+1 3 32 
ca “đ- mm ñ 


Thay a = nh vào (Š), ta được: : 


P-(%Z „1Ï -($2.1Ÿ ~1e 


¡o s† Ð # 


» øT @) .t 


7. RÚT GỌN BIỂU THỨC CHỨA CĂN THỨC BẬC HAI 


1. ®) 


A. 4/16a -3/25a + V81a = 44°a -3\52a + \9°a 


= 16Va - 15a + 9/a = (16 - 15 + 9)Va = 10/a 


$ý8+&|Š -6 Š = 5 V8  Jã- TH 


-Ïzw 18) /8~- -_Á 


ủ2 øT @ .ö 


`“ 


® 


 ....ỉa 


DÃ @® 
A. | V48 - mJi4T - 5 - a5 -14(8 — ÝŠ 


415 
-|2 14~1)/§ < -48 
: 4 
B. J5.5./i + V88 - 5 |` = 42,5.70 + V7.10) - si 
= ⁄95.7 + V7.10 - Vĩ = 5Í +10ï =5 vĩ 


=(s+10-]Mĩ - vi 


C. (/6 + V5)? - V120 = 6 +5 + 2/30 - V4.30 = 11+ 2/30 -2/30 = 
D. (/28 - 2/3 + V7)? + V84 = (27 - 2/3 + V7)T + ý21.4 


= 8/7.V7 - 2J3.V7 + 9221 = 3.7 - 221 + 221 =21 


3. Œ) Ta có: M= JỆ + áp [T (vớia,b>0) ` 
- XẾP. , Jab — 2 Vnb = ýab 
2 
4. (Tacó: Q= ( xx +#|(—#) với x>0,xz 1 
Ýx 1-x 
th hờn *l(- SÏ -[t=se1-lfte 
1-x 1-x 
mm. -(Wx+Ud-ýx) _1-x_¡ 
1-x 1—x 1-x _X 
2.4 
5. ®Tacó: M=“;” |———”—p vớix,y>0 


y x“ + 2xy+y 


6. ® Ta có: 9-45 =(2- J5)”; 9+ 4/5 = (2+ v5)? 
Do đó: N = 9-45 + j9 -4V5 
= {@- V8)" + (2+ V5 =|a - /B|+|2 + vñ| 
= V5~9+2 + Võ = 2/5 
38 


Ñ. (© Ta có: Vx? -4x+4 -6<0 c3 V(x-9)2 =6 © |x-2|= 
x=2=6 x=8 
ty a( si, 
Vậy tập nghiệm của phương trình đã cho là : S = |- 4 ; 8] 
8. (Ta có: (3+ Vx)(2 + Vx) =x+3 
Điều kiện: x > 0 
©  6+3Vx+2Jx+x=x+3 «» 5/x =-3 (vô lý) 
Vậy phương trình vô nghiệm : S = Ø 
9. @ Ta có: vx? + 6x + 9 = 12+ 6/3 + j12- 6/3 
© V(x +3)? : V3 + v3? + (4 - v8)? 
© |x+3|=3+v3+3- V3 =6 
Ki@vo D) Re 


x+3=-6 x=-9 
Vậy tập nghiệm của phương trình là: S = |3 ; — 9] 
10.() Thay x= kệ vào biểu thức P, ta được: 


1+3 „v3 y3 ¡— Về 


P= 


4 


- v3. 2-v3 


l+— 
2 


pi 

Ẫ nh :. 
r2 Ai a-8? ¡„l+v8 ¡_v3-1 
m= - : ? 2 


_2+v3,2-v3 _(2+v3- v3) + (2 - J3)(3 + V3 


"3+V§ s-.V ` (3+ /3)(3 - V3) 
_8- — -ðrết Mã - 3/3-3 _6_¡ 
-(/3)? 6 


RE" MP _ 2 
nhà sc: 1›;J£ C65 —- 
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1, 


2. 


e 
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® 
A. 
B 
C. 
A. 


8. CĂN THỨC BẬC BA 


Ÿ729 = 


. §Ƒˆ343 =Ÿ(-7)3 =- 


$E0,001 = Ÿ(-0,18 = -0,1 


B 


ư 


a1 l3 s3 1u 1 9Ÿ42 
+Ÿ4.3016_ 2= “§64+ 2=“ 
... -HMNY n2iba6ice) TĐỢNG. Bi) 
Is] 3/135 : Ÿ5 - Ÿ54.4 = Ÿ135 : 5 - Ÿ54.4 


|w 


4Ÿ/27 - 12~8 - øŸ1000 = 4Ÿ33 - 12Ÿ(-2)3 - sŸ102 


= 12+ 24 - 50 = -14 


3Ÿ3 - 9Ÿ24 - 7Ÿ375 = 3Ÿ3 - 9Ÿ23.3 - 7ŸB3.3 


= 8Ÿ3 - 18Ÿ3 - 35Ÿ3 = -50Ÿ3 


= Ÿ27 - Ÿ216 = 3-6 =~3 


A.-4|<]lŸ84 (xì #64 =4) 


B 


.ð[<] Ÿ180 (vì 5 = Ÿ128 ) 


C..5Ÿ6 [>] 6Ÿ5 (vì 6Ÿ5 = Ÿ1080 ; øŸ6 = Ÿ⁄750 ) 

D.-7Ÿ3 [=] 7Ÿ-3 (vì -7Ÿ8 = ÿ-1029 ; 7-3 = ÿ=1029 ) 
8la2 ð) 

(Ta có: M = 4 ýo -x9 


_ŸS gà đà 2 


(Ta có: N - _— Ñ3? _ Ÿ8 +1 


_Ÿ8+1 (ÿ8+U(Ÿ8 -Ÿ5+1) 
-Ÿ3+1 _Ÿ9-Ÿ3+1 


"WnEÐ” á — 


"`. n...- 
®1se:P- „=5 3(/5? + 2Ÿ5 + 4) 


Ÿ5-2 ($5 -2yffB? ¿ 2Ÿ5 + 4) 


3 
”“.... 25 + 2Ÿ5 + 4) _ vn 2Ÿ xa 


(5# _ 23 
~3 


7. (O Tacó: Ÿ 3x =-—1 c> Ÿ(-3x)” =(-1 


se =8 =—1 ss Ko. Vậy §= |À| 

8. (Ä) Ta có: 5187 +8x+1=1© ŸẶx + UÊ =1© x+l=l©x=0 
Vậy 5 = |0] 

9. @Ð Ta có: Ÿtx - 9)0Ở + 9x +4) =0 
c Ÿx2 —8 - 0© (ổ»?-8# =0 © x"-8=0© x”=8œ x=2 
Vậy S = l2I 

V10.) Đặt x= Ÿ3+1 
© x-1=Ÿ3 (x-13=3 
© x°-8x +8x-1=3«<+ x`-3x°+3x— 4=0 


Vậy Ÿ⁄3 +1 là nghiệm của phương trình x" - 8x” + 3x— 4= 0 


ÔN TẬP CHƯƠNG I 
8. Vx? - 7x +10 có nghĩa <» x”~ 7x + 10 >0 


© (x-2\(x-5ð)>0 
2 Ố ng x-220 _ XS 2 Tắc x>2 
x-ð<«<0 x-5>0 x<5ð — #5 


© x<2hoặcx>õð 


4. ˆ\x? - 8x + yŸ + 18y + 97 có nghĩa cs x” - 8x + y” + 18y + 97 >0 
y B 


& x”— 8x + 16 + y” + l8y+81>0 
«© (x— 4)” + (y + 9)” >0 với mọi x, y thuộc R 


5. 3x -1- V2x- 3 + Vx2+2x+3 có nghĩa: 


1 

3x~1>0 bà t1 h 

© /2x-3>0 =S‡„x3 =x3; 
x°+2x+3>0 2 


(x+1)° +9 > 0 với mọi x 
k; (OÔ Ta có: P=dx+2Vx-1+Wx-9/x-1+1 
=dx—-1+9/x-1+1+JjJx-1-3⁄4x=1+1 


=\QWx-1+1JÊ +jJ(x=1—1? =|Vx=1+1|*|Wx-=1-1| 
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œ 


* Nếux>9tacó: P=vx-l1+l+vx-1-1=2ýx-1 
* Nếu 1<x<9,tacó: P=vx-l1+l+l-ýJx-1=29 


13.) Ta có: 


s-(h- Ýx mê ky - J] 8x z0 và xe1 
(x)#-1 x+v⁄x+1j(1+x 


Rút gọn từng thừa số, ta có: 
2x+l1 VJx _2x+1-vxQx-1) 


dx#~1 x+Vx+l (w-1&+x+) 
2x+1—x+vx X+vx+l XI 


_(@wx-1(x+x+1) (Œjx-1(x+vx+l Vx-1 
t9 _1+xx- vxq + Jx) _ 1+x⁄x - Jx- 


1+ýx 1+⁄x 1+Ýx 
KẺ ...ằ.. 
1+⁄x Ýx +1 


1 (œx-ÙQx-1_ x-1 (ýx-1UQx+1) 
ST cố án ca -_4 
3+4v3 3+4v3 
HIỆP h0 PT 2E “NE:d8-W 
= (3+43)(V6 + V2) + V5] 
{(V/6 + V2) - V5][(V6 + v2) + v5] 
_ (8+4v3)(V6 + V2 + v5) 
— W§+2)?-(V5) 
_ (8+ 4J8WV6 + V2 + V5) _ @, /s, Vg 
3+4/3 


Chương II. HÀM SỐ BẬC NHẤT 
Vấn đề 1. NHẮC LẠI VÀ Bổ SUNG CÁC KHÁI NIỆM VỀ HÀM Số 


+ 


ï.  KIẾN THỨC ŒÂN NHỚ 


|1 Khái niệm hàm số 


Nếu đại lượng y phụ thuộc uào đại lượng thay đổi x sao cho uới mỗi 
giá trị của x, ta tuôn xác định được chỉ một giá trị tương ứng của y 
thì y được gọ: là hàm số của x uà x được gọi là biến số. 

Hàm số có thế được cho bằng bảng hoặc bằng công thức. 

Khi hàm số được cho bằng công thức y = ƒfx), ta hiểu rằng biến số 
x chỉ lấy những giá trị mà tại đó ffx) xác định. 

Khi y là hàm số của +, ta có thể uiết y = fx), y = g(x), ... 

Khi x thay đổi mà y luôn nhận mọi giá trị không đổi thì y được gọi 


là hàm hằng. 
Ví dụ: Cho hàm số y = Ẩx) = m* - 8. Tính 0), f—1), 3), -4). 


Giải 
2 2 11 
° 0)=—=.0-3=-3 «ỔỎ f-O1)=“.(O1)-3=- 
f0) 3 f- 1) si ) 3 
2 2 17 
¬..... 43c 2É. 4§—/= ` 
« 3) g8) 3 1 ‹ Ẳẻf-4) gủ ) 3 


[2] Đồ thị hàm số 


Đồ thị của hàm số y = ƒx) là tập hợp tất cả các điểm biểu diễn các 
cặp giá trị tương ứng (x; fx)) trên mặt phẳng tọa độ. 


đồ thị hàm số 
y=Ñx) 


Ví dụ: (Hình mô tả) 
Cho hàm số y = fx) = = (*) và các điểm A(1 ; 8), B(9; 2), 


C(0 ; 2). Điểm nào (trong các điểm A, B, C) ở trên đồ thị hàm số (1). 
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Giải 
*.. Hàm số (1) xác định ©x— 1#0€x#1 
— Điểm A có hoành độ x = 1 mà hàm số (1) không xác định tại 
x= 1 nên điểm A không ở trên đồ thị hàm số (1). 


1 : 
J6=S 
- Điểm B | ¡ Mễ : "-... 
Xxg-l1 83-1 2 
Vậy điểm B ở trên đồ thị hàm số (*). 
yc =2 
— Điểm C In In ANHEE 


Vậy điểm C không ở trên đỏ thị hàm số (1) 
(a] Hàm số đồng biến, nghịch biến 


Cho hàm số y = f(x) xác định trên tập số thực R 


Hàm số đồng biến 


Hàm số nghịch biến 


Nếu biến x tăng lên mà giá trị 
tương ứng f{x) cũng tăng lên thì 
hàm số y = ftx) được gọi là hàm 
số đồng biến trên R. 


Nếu biến x tăng lên mà giá trị 
tương ứng f\x) lại giảm xuống thì 
hàm số y = ftx) được gọi là hàm 


] số nghịch biến trên R. 


Với xị, x; bất kì thuộc R 


Nếu xì < x; mà 


fxị) < Ñx¿) thì hàm số y = ftx) 


Nếu xì < x;¿ mà 
fx¡) > f(x¿) thì hàm số y = f(x) 


đồng biến trên R 


| ¿ 
Ì nghịch biến trên R 


Ví dụ 1: Chứng minh hàm số y = fx) = 2x - 5 đồng biến trên R, 
Giải 
Lấy xị, xạ e R 
® Xị <X;¿ © 2Xị < 2X; —= 2Xị — 5 < 2x;¿T— ð = Ẩxị) < Ñx;) 
Vậy hàm số y = ffx) = 2x - 5 đồng biến trên R. 
Ví dụ 2: Chứng minh hàm số y = f\x) = - 5x + 1 nghịch biến trên R. 
Giải 
Lấy xị, xạ e R 
®- Xi <Xạ—— Xi >— ÕX; = — ðXị + Ì >T— ðX; + Ì = Ñxị) > ÑXạ) 
Vậy hàm số y = f(x) = - 5x + 1 nghịch biến trên R. 
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Ù. PHI TẬP 
.„ Hãy điền vào chỗ trống (..) để được khẳng định đúng : 
Cho hàm số bậc nhất y = f(x) với xị, x; là các giá trị bất kỳ của x 
thuộc R. 
A. Hàm số bậc nhất y = f(x) xác định với mọi .. thuộc... 
B. Nếu xị < xạ mà fx;) < Ñx;) thì hàm số y = Ñx).. 
C. Nếu xị < x;¿ mà ffx¡) > Ñx;) thì hàm số y = fx).. 


. Cho hàm số y = Ñx) =ăm. Tính f~2) ; 0) ; Ñ4). 

Khẳng định nào sau đây đúng ? 

A. f(-9) = =5 B. f0)=0 

C. Ñ4)=3 D. A), B), C) đều đúng 
. Cho hàm số y = Ñx) = -aA +3. Tính f-2) ; Ñ0) ; t§) ; Ñ6). 


Khẳng định nào sau đây sai ? 


A.f-30=4 B.Ñ0=3 CC f] .= D. Ñ6)=0 

- Trong các điểm dưới đây, điểm nào thuộc đồ thị (D) của hàm số y = 3x 

A.MC- 1;3) B. N1) c. P(-z:s] D. Q-3;9) 
3 6)9 


. Cho bốn điểm: E(1; - 2) ; F(-2; -1), I3; -3) và H(0; 3). Hỏi điểm nào 
nằm trên đồ thị (D) của hàm số y = - 2x + 3 
A.EvàF B. Evà I C. FvàH D. IvàH 


„ Đồ thị (D) của hàm số y = T* là hình nào dưới đây: 
M Ỳ 


Hình 1 Hình 2 
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Hình 3 Hình 4 
Ạ. Hình 1 B. Hình 2 C. Hình 3 D. Hình 4 
7. Đường thẳng (D) trong hình vẽ là đồ thị của hàm số nào dưới đây : 


3 
A.y=— 
bê Vu 
3 
B.y=-— 
bị Ea 
C..y=-_—x 
D. y=—x 


&z=Ẻ B. a= ý s=-E Ð. g=Š 
2 3 2 


8. Với giá trị nào của m dưới đây thì y = - 1 


x+3 là hàm số bậc 
nhất. 


A.m=4 B. `. Go về D. mzõð 
4 4 


10. Với giá trị nào của m dưới đây thì y = v5-m.x là hàm số 
bậc nhất. 
A.m<õð B. m>5ð CC. m=5 D. mzõ 


ĐÁP ÁN 


Bì | 1Ị#6|?9[4[5]|6|7]9|5%113® 
Câu | x|D|C|B|D|A|C|C|D|A 
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Vấnđềê2  HÀM SỐ BẬC NHẤT 
Í.  KIẾN THỨC ŒẦN NHỚ 


II Định nghĩa 
Hàm số bậc nhất là hàm số cho bởi công thức y = ax + b, trong 
đó a, b là các số thực cho trước uà a #0 


Vi dụ: ` Hàm số nào trong các hàm số sau là hàm số bậc nhất : 


sJ yeẴ v8 b) y=Š+3 
X 2 
e) y=v5x ý đ) y=xV5-—1 
Giải 


Các hàm số bậc nhất là : s HN [s-z và b=) 


° y=xV5-1 (a=x5 và b=-1) 


[2] Tính chất 
Hàm số bậc nhất y = ax + b xác định uới mọi giá trị của x thuộc 
tập hợp R uà có tính chất : 

a) Đồng biến trên R khi a > 0. 

b) Nghịch biến trên R khi a < 0. 

Ví dụ: 

« - Hàm số y = 2x - 3 là hàm số đồng biến trên R vì a = 2 > 0. 


«Ổ Hàm sốy= = là hàm số nghịch biến trên R vì a = = <0. 


0. BI TẬP 
1. Hàm số nào dưới đây là hàm số bậc nhất : 
A.y=-3x 2+1 B. y=x- : 
x+l1 
C. y= V3(x-4)+3/3 D. y=x(x-2)+5 


2. Cho hàm số bậc nhất y = (m - 3)x + 4. Tìm giá trị của m để hàm số 
đồng biến. 
A.m=0 B. m<3 C.m»>3 D.m=3 
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4. 
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. Cho hàm số bậc nhất y = (š-2m)x+10. Tìm giá trị của m để hàm 


số nghịch biến. 
ÁvmaS H. m<Ä C. m=— D. m=— 
: 6 6 6 3 
Cho hàm số bậc nhất y = aK + g. Tìm hệ số a, biết rằng khi 


3 
=1 thì y=Š. 
X ìy ¡ 
Ấv'# B. Di GÓP, 
B 12 
c. =- *.D. Một kết quả: khác 


. Điểm nào trong các điểm M(- 2 ; 6); N(3 ; -9) ; P(-:8)› 


Q(-2; -8) nằm trên đỏ thị (D) của hàm số y = - 3x + 2. 
A.M B.N C. P D. Q 


. Với giá trị nào của m dưới đây thì hàm số bậc ' nhất 


y= —' w+8 là hàm số đồng biến. 


A.m=0ˆ B.m<+2 
C. m>+2 D. m<- 2 hoặc m > 2 


. Cho hàm số bậc nhất y = (1- V8)x~1 


Đúng ghi Ð, sai ghi S vào ô trống. 

A. L] Hàm số trên nghịch biến trên R 
B. [_] Hàm số trên đồng biến trên R 
C.[L_ ] Khi x= 0 thì y=— 1 


D.[ ]Khi y = 0 thì x= _ 


- Cho các hàm số y = =2 x; y = = x~8¡ y == Vðx +1 


Khẳng định nào sau đây sai? 

A. Các hàm số đã cho đều xác định với mọi x thuộc R 

B. Các hàm số đã cho đều đồng biến trên R 

C. Đồ thị các hàm số đã cho đều là các đường thẳng đi không qua 
gốc tọa độ 

D. Đồ thị của các hàm số này đều cắt nhau tại điểm có tọa độ (0 ; 0) 


9. Cho hàm số y = — 5x có đồ thị là (D). 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. Hàm số đã cho nghịch biến trên R 


B. Đô thị (D) của hàm số đi qua các điểm MỈ-¿ : )) và N : 5) 


C. Đồ thị của hàm số nằm trong góc phần tư thứ hai và thứ tư 
D.A), B), C) đều đúng 

10. Cho hàm số y = 3x có đô thị là (D). 
Khẳng định nào sau đây sai? 
A. Điểm I thuộc (D) có hoành độ là - v3 thì tung độ của I là - 3 
B. Điểm H thuộc (D) có tung độ là V12 thì hoành độ của H là 2 


C. Điểm BÍ : 5) không thuộc đổ thị (D) 

D. Khoảng cách từ điểm E đến điểm.O (gốc tọa độ) là sở 

ĐÁP ÁN 

Bài | 1 | 2 HO. - 9 [10 
Cấu | E | E | Ä JÐ8)6 |0 |x~|B|BỊPE 


Vấn đề 3. ĐỒ THỊ CỦA HÀM SỐ y = ax + b (a z 0) 


ñ.  KIẾN THỨC CÌN NHỚ 


1¬] Đồ thị của hàm số y = ax +b (a #0) là nột đường thẳng cắt trục 
tung tại điểm có tung độ bằng b uà : 

© song song uới đường thẳng y = ax nếu b z0. 

se trùng uới đường thẳng y = ax nếu b = 0. 

® Chú § 
Đồ thị của hàm số y = ax + b (a #0) còn được gọi là đường thẳng 
y= ax + b; b được gọi là tung độ gốc của đường thẳng. 

2| Cách vẽ đồ thị của hàm số y = ax + b (a z 0) 

s _ Trường hợp †T: b = 0 ta có y = ax 
Đồ thị của hàm số y = ax là đường thẳng đi qua gốc tọa độ O(0; 0) 
và điểm A(1; a). 
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a»>0 a<0 
Trường hợp 2: y = ax + b với a z 0 và b #0 
Để vẽ đề thị hàm số y = ax + b ta chỉ cần xác định được hai điểm 
phân biệt của đường thẳng rồi vẽ đường thẳng đi qua hai điểm đó. 
Trong thực hành: Ta thường xác định hai điểm đặc biệt là giao 
điểm của đồ thị với hai trục tọa độ. 
Bước 1 
e  Chox =0 ta có y =b, ta được điểm A(0; b) e Oy 


° Cho ý = Úiồa có xa <Ề: căn được điểm C-P ‹ )e Dx 
a a 


Bước 2 Vẽ đường thẳng đi qua A và B, ta được đồ thị của hàm số 
y=ax+b. 


y 


a>0 a<0 
Ví dụ 1: Vẽ đỗ thị hàm số y = 2x - 3 
Giải 
Đô thị hàm số y = 2x - 3 là đường thẳng (d) cắt trục Ox tại điểm 
A[Š : 0] và cắt trục Oy tại điểm B(0 ; -3). 
Ỳ. 


Ví dụ 2: 
Tìm hàm số y = ax + b biết đồ thị hàm số này là đường thẳng (d) 
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như hình vẽ. 


e - Đường thẳng (d) cắt trục tung tại điểm M(0 ; 2) nên b = 2. 


« - Đường thẳng (đ) qua điểm N(-3; 1) nên : 


YN = aXx +b 6© 1= a(-3)+ 2©» l=-3a+2© - 


Vậy hàm số phải tìm là y = m* +9. 


0. BÀI TẬP 


1. Đường thẳng nào dưới đây là đồ thị của hàm số y = — 2x + 5 
y 


A.(Di) B. (D;) €. (Dạ) 
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. Cho hàm số y = - 4x + 2 có đồ thị là (D). 


. Đường thẳng AB trong hình vẽ dưới đây là đồ thị của hàm số: 


3 
A.y=--x+3 
y tệN 


P¿ 
B.y=_-x+3 
vn 


C.y=2x+6 
D.y =- 2x-— 6 


Khẳng định nào sau đây sai? 
A. (D) cắt trục hoành tại A[š š 9). 
B. (D) cắt trục tung tại B(0 ; 2). 


C. (D) song song với đồ thị của hàm số y = 4x. 
D.(D) đi qua điểm M(- 1 ; 6). 


„ Đồ thị (D) của hàm số y = 3x tạ đi qua điểm nào sau đây ? 


A. MÍ-Š ; 2) B.N4;9) C. P(-s; ~] D. 4:5) 
9.6 3 2 6 


. Đồ thị (D) của hàm số y = -x tỹ cắt trục hoành tại E và cắt trục 


tung tại F, Tọa độ của E và F là: 


A. B(Ệ :0).F(9:] B. =(o:).F[š:9) 


c. E(-š;1).F(-=: 9 Ð. B(o; -z], FT : 0) 


. Giá trị nào của b dưới đây thì đồ thị (D) của hàm số y = - 2x + b đi 


qua điểm P[§ H ¬1) 


Ä„b~ˆ BH CQb==m Đrbn0 
D 3 5 


, Giá trị nào của a và b dưới đây thì đổ thị của (D) của hàm số 


y =ax+b đi qua hai điểm M(0 ; - 5) và N(1 ; - 4) 
A.a=4;b=2 B.a=-3;b=4 
C.a=1;b=-—ð D.a=—-2;b=—ð5 


8. Với giá trị nào của m dưới đây thì đổ thị (D) của hàm số 
y= x-38+m đi qua gốc tọa độ. 


A.m =- 10 B. m= 12 C. m=— 14 D. m=1l1 
9. Hàm số nào dưới đây có đồ thị là đường thẳng (D) đi qua hai điểm 
P(-1 ; 4) và Q(2;- 5) 


A.y=2x+ 1 ...a. D. y=-3x+1 


10. Cho hàm số y =Í3-m)x+ vỗ (m là tham số) 


Đúng ghi Ð, sai ghi S vào ô trống : 

A.L_ | Hàm số đã cho đồng biến khi m < 6 

B.|_ | Hàm số đã cho nghịch biến khi m > 6 

C.| |Nếu đổ thị của hàm số đã cho cắt trục hoành tại điểm có 
hoành độ là x = 2 thì m = 6- v5 

D.| |Nếu đổ thị của hàm số đã cho song song với đổ thị của 


hàm số y = 2x tt m=Š 


ĐÁP ÁN 
Bị J3 [3 J3 J5] $ J T ] g] 6 ]1 
Câu GA |c©|b|A|5|c|s|b{[x 


Vấn để4 s HAI ĐƯỜNG THẮNG SONG SONG 
»_ HAI ĐƯỜNG THẮNG CẮT NHAU 
« HỆ SỐ GÓC 2ỦA ĐƯỜNG THẮNG ý 
I. KIẾN THỨC CÂN NHỚ 


(1| Hai đường thẳng song song - Hai đường thẳng cắt nhau 


(D):y =ax+b 


Cho hai đường thẳng : 
bo kẽ, đong = :y=ax+b' 


Ta có : 


53 


* 


| (Ð) và (D) [| Điểumkiện | 
| Song song với nhau | a=avàbzb | 
| 


Trùng nhau a=avàb=b' 
Cắt nhau axa' _Ï 


Hệ số góc của đường thẳng (D) : y = ax + b 

Khi hệ số a dương (a > 0) thì góc œ tạo bởi đường thẳng 
(D): y = ax + b và trục Ox là góc nhọn. Hệ số a càng lớn thì góc 
ơ càng lớn nhưng vẫn nhỏ hơn 90° (H.a) 

Khi hệ số a âm (a < 0) thì góc œ tạo bởi đường thẳng (D) : y = ax + b 
và trục Ox là góc tù. Hệ số a càng lớn thì góc œ càng lớn nhưng 
vẫn nhỏ hơn 180” (H.b) 

Vì có sự liên quan giữa hệ số a và góc tạo bởi đường thẳng 
y = ax + b và trục Ox nên người ta gọi a là hệ số góc của 
đường thẳng y = ax + b 


Hình a Hình b 


Chú § 

« Khi b = 0, ta có hàm số y = ax. Trong trường hợp này, ta cũng nói 
rằng a là hệ số góc của đường thẳng y = ax 
Các đường thẳng có cùng hệ số a (a là hệ số của x) thì tạo uới 


trục Ox các góc bằng nhau 
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ð. 


0. ĐÄI TẬP 


. Cho các đường thắng : (D;): y =— x+1;(D;ạ): y=x;(Dạ):y =—x+ð 


(D¿): y =3x- 4 

Khẳng định nào sau đây đúng? 

A.(D)) L (Dạ) B. (D;)//(Dạ) 

€. (D,) cắt (Dạ) D. A),B), C) đều đúng 


. Với giá trị nào của m dưới đây để hai đường thẳng (D)) : y = (3 ~ m)x - 1 và 


(D¿) : y = — 4x + 2 cắt nhau. 
A.mz5 B. m=7 
€C. mz—-6 D. mz7 


„ Cho hai đường thẳng (DJ) : y = lậm+1]» và (Dạ) : y =2 x+8, Với 


giá trị nào của m dưới đây thì (D¡) song song với (Dạ) 


À; m=-~` Em =_ CC 6 me. H,mr— 
4 4 3 Ễ 


. Cho hai đường thẳng (D;) : y =vm+õðx+8 và (Dạ): y= 2x—n + 1 


Khẳng định nào sau đây sai? 

A. Nếu (D¿) / (Dạ) thì m = - 1,n z~— 7 

B. Nếu (D,) cắt (Dạ) thì m z — 1 và m >— ð 
ŒC. Nếu (D)) z (Dạ) thì m = - 1,n=-— 7 

D. Nếu (D,) 1 (Dạ) thì m = _- 

Tọa độ giao điểm M của hai đường thẳng (Dạ) : y = - 3x + 5 và 
(Dạ) : y = x + 4 là: 


1 1 13 Ả. T 13 
-M|0;-= b —i¡— , M|—;—| D. M|-2,— 
_ ( 3) s MÍ 3 b E T) ( đj 


. Tọa độ giao điểm N của hai đường thẳng (D)) : y = .*tt và (Dạ) : 


2 
==x-]1 là: 
MÃ a* 


A.N(-4:Ÿ) B. N[4:Ÿ) c. N{ễ:-5] h N(-2:;) 


7. Cho ba đường thẳng: (Dị) : y = 3x ; (D¿ : y =-x +8; 
(Dạ) : y'= -2x + 10 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
Ạ. (DỊ), (Dạ), (Dạ) cắt nhau tại ba điểm phân biệt 
B. (D)), (D;), (Dạ) cắt nhau tại một điểm 
€. (D¡) / (Dạ) / (Dạ) 
D. A) đúng ; B) và C) sai 
8. Với giá trị nào của m dưới đây thì ba đường thẳng: 


(Dị): y= Sổ ï ;(Dạ): y= 2x Ổ ¡ ; (Dạ) : y = (m - 4)x + 4 đồng qui 


tại một điểm: 


A.m=-7 B.m=8 C.m=-8 5, me - 


9. Cho hai đường thẳng (D)) : y = x + 1 và (Dạ) : y = -V3x - 1. 
Gọi œ và B lần lượt là các góc tạo bởi các đường thẳng (D)), (Dạ) và 
trục Ox. Số đo của œ và § là: 

A. œ = ð0°, B = 40° B. œ= 45”, B =50° 
C. œ=60°,p =45° D. ơ= 45°, B = 60° 

10. Trên mặt phẳng tọa độ Oxy lầy hai điểm M(2 ; 2) và N(4 ; 0) 

Khẳng định nào sau đây sai? 

A. Phương trình của đường thẳng OM là y = x 

B. Phương trình của đường thẳng MN là y = x + 4 

C. AOMN là tam giác vuông cân 

D.Sown = 4cm” (Đơn vị đo trên các trục tọa độ là xentimét) 


ĐÁP ÁN 


#IHEtiEbtitlHiill 
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ÔN TẬP CHƯƠNG II 


1. KIÊN THỨC GẦN NHỚ 


[[1Ï Hàm số đồng biến, nghịch biến 
Xét hàm số y = ffx) xác định trên tập R. 


Hàm số đồng biển Hàm số nghịch biến 

x (x tăng) x (x tăng) 
y=Ñx) | —-. y=Ñx) _ 
(x tăng = y = fx) tăng) (x tăng = y = Ẩx) giảm) 


e_ Với xạ, x; bất kỳ thuộc R 
— Nếu xị < x; mà ffxị) < Ñx¿) thì ftx) đồng biến trên R. 


— Nếu xị < x; mà fxị) > Ñx;¿) thì x) nghịch biến trên R. 
M 


Dạng đồ thị của Dạng đồ thị của 
hàm số đồng biến hàm số nghịch biến 


2| Hàm số bậc nhất y = ax + b (a z0) 
ll» Tộp xác định D = R 


_ [Đồng biến trên R khi a > 0. 
> Tính chất 
Nghịch biến trên R khi a < 0. 


> Đồ thị 

a) Đô thị hàm số y = ax (a # 0) là đường thẳng đi qua gỗc tọa độ O(0; 
0) và qua điểm A(1; a). 

b) Đồ thị của hàm số y = ax + b (a z 0) là đường thẳng (D). 

[TT s Nếu b z0 thì (D) cắt trục tung tại điểm có tung độ bằng b và 

song song với đường thẳng y =ax (b gọi là tung độ gốc) 
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e« Nếu b =0 thì (D) trùng với đường thẳng y = ax. 


Y & 


a>0 


(a] Hệ số góc của đường thẳng 
Trong mặt phẳng tọa độ, đường thẳng (D) có phương trình y = ax + b 
(a gọi là hệ số góc của đường thẳng (D)). 
Đặc biệt 
a=0 = y=b, lúc đó đường thẳng (D) song song hoặc trùng uới 
trục hoành, ta bảo “đường thẳng (D) nằm ngang”. 
se b=0 = (D)= trục hoành. 
®« bz0 = (D)/ trục hòanh. 
Mã ở 


=ax+b = aX 
: a<0 : v4 
œ 
x x 
90? < a < 1800 0°<a<900 
H Quan hệ giữa hai đường thẳng h 
F (D): y=ax+b 
Xét hai đường thẳng 
(D):y=ax+b 


a) (D)cắt(D) œ aza' 


a=a 
b#zb 


" 
c) D)=(D)  © R si 


b) (D)/(D) ÂẦ° | 


0. BI TẬP 
. Với những giá trị nào của m dưới đây thì hàm số bậc nhất 
y=(m-~ 2)x + 4 đồng biến : 
AÁ.m=2 B.m<2 C. m>9 D. m=0 
. Với những giá trị nào của k dưới đây thì hàm số bậc nhất 
y=(4 - 3k)x + 1 nghịch biến 


Áv'k*s B. k-ổ C. k<Š Ù, k>x 
3 3 4 3 
. Với những giá trị nào của m dưới đây thì đổ thị của hai hàm số 
y=-x+(l+m)vày=2x+ð-m cắt nhau tại một điểm trên trục 
tung: 
A.m=2 B.m=-3 C. m=4 D.m=0 


. Xác định hàm số bậc nhất y = ax + b. Biết rằng a = 3 và đô thị (D) 
của hàm số đi qua điểm I(_— 3 ; - 3) 


Khẳng định nào sau đây đúng ? 

` B. y=3x+6 =s.. D. y=3x-4 

. Xác định hàm số bậc nhất y = ax + b. Biết rằng đô thị (D) của hàm số 
song song với đường thẳng (D): y= V5x và đi qua điểm H(Vð ; -3) 


A.y=5x+3 `... 


C. y=v5x tệ D. Một kết quả khác 
. Xác định hàm số bậc nhất y = ax + b. Biết rằng đồ thị (D) của hàm số 
đi qua hai điểm: M(0,5 ; 2) và N(- 1 ;— 5,5) 
A.y = ðx - 0,ỗ B.y=-8X2 C. y=5ðx-2 D.y=4xcE 
„ Với giá trị nào của m dưới đây thì đồ thị (D) của hàm số: 
y= [4-sm)x+ m -4 cắt trục x tại điểm có hoành độ là x = - 1. 
X 
.A.m=-4 B. m=õð 
C.m=6 D. A), B), C) đều sai 
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8. Cho hai đường thẳng (D;j) : y = (m - 3x + 5ð và 
(D):y= Ít-gm)x+2n-I 
Khẳng định nào sau đây sai? 
A.(Đ)) cắt (Dạ) © m*ã B. (D,) (Dạ) ©s m =5 và n z8 


C.(Đ) =(Đ;) em =2 vàn=3 — D.(Dj) 1(D;)m =0 hoặc m = 4 


9. Cho ba đường thẳng : (D\) : y = - mx + 4 ; (Dạ) : y = 2x - 3 và (Dà): 
y=x+1. Với giá trị nào của m-dưới đây thì (D)), (Dạ), (Dạ) đông qui 
tại một điểm. 

A.m=E B¿ w=S G: 0e D:ra=<Ö 
3 4 3 2 
10. Cho hàm số y = (1- 3m)x + 2m - 3 đồ thị là (D) 
Đúng ghi Ð, sai ghi S vào ô trống: 


A.L__| Nếu (D) đi qua gốc tọa độ thì m = 5 


B.|_ | Nếu (D) tạo với trục Ox một góc nhọn thì m > h 


-Œ.[_] Nếu (D) cắt trục Ox tại (2 ; 0) thì m = = 


D.[_ ]Nếu (D) cắt trục Oy tại (o ; -§) thì m= ˆig 


11. Xét bài toán : “Bằng compa và thước thẳng, hãy nêu cách vẽ điểm 
P(v3 ;0) trên hệ trục tọa độ Oxy” 
Hãy sắp xếp một cách hợp lí các câu sau để có lời giải của 
bài toán trên. 
a) Vẽ điểm B(/2 ;1) ta được OB = V3 
b) Vẽ hệ trục tọa độ Oxy 
e) Vẽ điểm A(1 ; 1) ta được OA =2. Vẽ cung tròn (0;OA) cắt 
trục hoành tại điểm 2 
d) Vẽ cung tròn (O ; OB) cắt tia Oy tại điểm v3 đó là điểm 
P(0; V3) cần vẽ. 
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Sắp xếp nào sau đây hợp lí : 
A.a);c);d); b) 
B. b);c); đ); a) 
C. b);c);a); d) 
D. a);c);b) ; d) 

19. Xét bài toán : “Vẽ đồ thị (D) của hàm số y = V5x ” 
Hãy sắp xếp một cách hợp lí để được lời giải của bài toán trên. 
a) Vẽ cung tròn (O ; OA) cắt tia Oy tại điểm v5 
b) Vẽ điểm B(1; V5) 
e) Vẽ hệ trục tọa độ Oxy 


d) Vẽ điểm A(2 ; 1) ta được OA = v5 t/ ` 
e) Vẽ đường thẳng OB. Đó là đồ XI 


thị của hàm số = v5x 
Sắp xếp nào sau đây hợp lí ? 
A.c);a);b) ; đ) ; e) B.e); d) ; a) ; e) ; b) 
€.c); d) ; b) ; a) ; c) D.c) ; d) ; a) ; b) ; e) 
18. Với hình vẽ đã cho, hãy cho biết câu nào sau đây sai ? % 
A.(D/) là đồ thị của hàm số y = - 2x 
B.(D;) là đỏ thị của hàm số y = x - 2 


€. (D¿) là đồ thị của hàm số y = -gx+1 


D. (D/), (Dạ), (Dạ) đồng qui tại điểm [-š H š) 


14. Đồ thị của hàm số y = |x| được vẽ như sau : 


Hì8h 1 Hình 2 Hình 3 


Hãy chọn hình vẽ đúng : 
A.Hình 1 B. Hình 2 C. Hình 3 
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15. Đồ thị của hàm số y = |x + 2| được vẽ như sau : - 


Hình 3 Hình 4 
Hãy chọn hình vẽ đúng : 
A. Hình 1 B. Hình 2 C. Hình 3 D. Hình 4 
16. Đồ thị của hàm số y = 2x + v6 được vẽ như sau : 


v 


Hình 3 Hình 4 
Hãy chọn hình vẽ đúng : 
A. Hình 1 B. Hình 2 C. Hình 3 D.: Hình 4 
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17. Gọi œ là góc tạo bởi đường thẳng (D) : y = 2x + 6 với trục Ox. Số đo 
của ơ là : 
A.ơ = 60°43' B.o=6326 C. œ=65°23' D. œ=72°45' 
18.Trên cùng một mặt phảng tọa độ lấy ba điểm: A(1 ; 3) ; B(- 2 ; 0) ; 
C(5 ; 0) 
Khẳng định nào sau đây sai? 
A. Góc tạo bởi đường thẳng AB với tia Ox có số đo bằng 45° 
B. Góc tạo bởi đường thẳng AC với tia Ox có số đo bằng 143°08' 
C. Số đo góc BAC = 104903 
D. Sanc = 10,5cm” (đơn vị đo trên các trục tọa độ là centimét) 


19. Cho hai đường thẳng (D/) : y = h x+2 và (Dạ): y=—-x+2 


Gọi A và B theo thứ tự giao điểm của (D;) và (Dạ) với trục hoành và C 
là giao điểm của hai đường thẳng đó (đơn vị đo trên các trục tọa độ là 
centimét) 

Khẳng định nào sau đây sai? 

A. Số đo các góc AABC là : Â = 26°33, B = 4ð°, Ổ = 108927! 

B. Chu vi AABC bằng 5,6cm 

C. Diện tích AABC bằng 6cm? 

D. A), B), C) đều đúng : 

20. Cho ba đường thẳng: (D)) : y = - x ; (Dạ) : y = 2x ; (Dạ) : y = 4. (Dạ) 
cắt (D¡) và (Dạ) theo thứ tự tại M và N. Tính diện tích tam giác OMN 
(đơn vị đo trên các trục tọa độ là centimét) 

Khẳng định nào sau đây đúng? 
A.Sowụn= 9cm? B. Sowy = 9,75cm? 
C. Sowu= 12cm? D. Sowy = 14,ðcmÊ 


ĐÁP ÁN 
[Bãi] 1 ]3 [5s] 4]5s12]71s4l9%11 
[Câu | G |D|A[B|D|X|C|D|B5B]|x 


Bài | 11 | 12 | 13 | 14 | 15 | 16 [17 | 18 | 1920 | 
Câu | C|D|B|Gc|A|D|B|ocl|lB|C 
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HƯỚNG DÂN GIẢI 
1. NHẮC LẠI VÀ Bổ SUNG CÁC KHÁI NIỆM VỀ HÀM Số 


1. Điển vào chỗ trống (..) : 
A. Hàm số bậc nhất y = f{x) xác định với mọi x thuộc R 
B. Nếu xị < xạ mà fxị) < fx;) thì hàm số y = Ấx) đồng biến 
C. Nếu xị < x; mà ffxị) > fx¿) thì hàm số y = x) nghịch biến 


9. ŒTa có : y = fGo = Ẩx 


3ó 6_ 3 
A.R-2)= —.(-2)=-—=-— 
Ñ-2)= 219) =~E ==Ổ 
B.f(0) = Š.0=0 

4 

3 
C.R4)= 3.4=3 
R4) = Ý 


D.f6) = (-g)}8+3=-3+a=0 


4. Hướng dẫn cách giải. 

Xét xem điểm A(xa;yA) có thuộc đổ thị (D) của hàm 
y = ax + b (*) hay không ta làm như sau: 
Thay giá trị của xa ; yA vào (*) 

— Nếu yạ = axa + b thì A e (D) 

— Nếu ya # axa + b thì A z (D) 
Ta có : (D) : y = 3x (*) 

Á. Thay xw = - l và yw = 3 vào (*), ta được: 3 # 3.(— 1) 
Do đó M ¿ (D) 


B. Thay xụ = ặ Và yw = 1 vào (*), ta được: 1 = = 


Do đó N e (D) 
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1 1 : 1 1 
C.Th =_—_ và = — vào (*), ta được: 2# 8(~s) 
ay Xp § và yp 2 vao a , 5 S 


Do đó P £ (D) 
D. Thay xạ = — 3 và yạ = 9 vào (*), ta được: 9 z 3.(— 3) 
Do đó Q z (D) 
. ŒTa có: (D):y =- 2x +3 (*) 
e Thay xe = l, yg = - 2 vào (*), ta được: - 2 # (-2).1 + 3 


1 
Do đó E z£ (D) 
e© Thay Xr =— 2, yr =— 1 vào (*), ta được: -1 #(-2)(-2) + 3 
—— 
Do đó F ¿ (D) 
e© Thay xị = ở, yg = - 3 vào (*), ta được: - 3 = (-2).3 + 3 
-8 
Do đó I e (D) 
e© Thay xụ = 0, yw = 3 vào (*), ta được: 3 = (—2).0 + 3 
3 
Do đó H e (D) 


š (@Bỏ thị của hàm số y = nh là đường thẳng (D) đi qua gốc tọa 
độ và qua điểm thứ hai A(4 ; 1) 

* Ghi chú: Hàm số y =ảx có 
dạng y = ax ( =4]: Để điểm 


thứ hai A có tọa độ là các số 
nguyên (4 ; 1) ta cho xạ bằng 
mẫu số của a (xạ = 4). 


Suy ra yạ = ?4 =1. Khi tọa độ của A là các số nguyên sẽ giúp ta 


vẽ điểm A trên hệ trục tọa độ nhanh, chính xá“ hơn. 


. ) Đường thẳng (D) đi qua gốc tọa độ O(0 ; 0) nên (D) là đổ thị 
của hàm số y = ax. (D) còn đi qua M(3 ; - 4) nên tọa độ của 


M nghiệm đúng y = ax. Ta có: - 4 = a.4 © a= ¬§ 
Vậy đường thẳng (D) là đồ thị của hàm số y = _ 
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1 1 
8. 'Tha =— và y=—— Và y = ax, ta CÓ: 
@ ÿy X TRÀ, y se y 


3 ( s) 1 2 se, 2 
——==a.—©a=|-~|:—=--~. Vậy a=-— 
4 4 3 3 


9. @ Để y~„ 5 x+3 là hầm số bậc nhất khi hệ số của x là 
m 


+0 khi 4 ~ 3m # 0 hay mộ 
Vậy khi m z H thì hàm số đã cho là hàm số bậc nhất. 


10. (Ä) Để y=v5-mx là hàm số bậc nhất khi hệ số của x lè 


5-m +0. Đồng thời để J5- m z0 có nghĩa khi 5 - m > 0 
Từ đó suy ra : 5 — m > 0  m < 5 
Vậy khi m< 5 thì hàm số đã cho là hàm số bậc nhất 


2. HÀM SỐ BẬC NHẤT 
1. © 


A.y =— 3x? + 1 không phải là Ràm số bậc nhất 
1Ð xíx+l)-l _x2+x-1 


= không phải là hàm s¿ 


B.y = = 
s x+l x+1 x+l 


bậc nhất 
C. y = V3(x-4)+3/3 =3x- j3 là hàm số bậc nhất có dạng 
y=ax+b(a=⁄3;b=-V3) 
D. y= x(x — 92) + 5 = x?— 2x + 5 không phải là hàm số bậc nhất 
3. (Ø Hàm số bậc nhất y = (m - 3)x + 4 đồng biến khi hệ số của › 
làm-3>0<©Sm>3 


8. Hàm số bậc nhất y~[Š-8m)x +10 nghịch biến khi hệ sẻ 


của x là Ì _am <0 = -m.€—~ 2 sự xà? 
2 2 „6 
* Chú ý: Bất đẳng thức đổi chiều khi nhân hai vế của bất đẳng 


thức đó với một số âm 
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l. ŒÐ Thay x = 1, y = h vào y = ax + 2, ta được: 


2. Wấy 
8 12 12 


3 1 
—=a.l+-«a= 
4 3 


| 


š. () Làm tương tự bài 5 §1 


ì. (@Ð Hàm số bậc nhất y= 


T2x+8 đồng biến khi hệ số của x là: 
The 


m +2 
m-2 
ƒm+2<0 hoặc jƒm+2>0 s [m<-2 
(m-2<0 \m-2>0 |m<2 


>0 


«s m <- 3 hoặc m > 2 
Vậy khi m < - 2 hoặc m > 2 thì hàm số đã cho đồng biến 
ï. A.|Đ] B. |SỈ c. [b] Ð. [S] 
* Giải thích: Ta có: y=(1-v3)x-1 (Œ) 


« Hàm số bậc nhất y =(1-3)x-1 nghịch biến vì hệ số của x 
à1=-⁄§<0 

« Thay x =0 vào (*), ta được: y =(1- V3)0—1=-1 

e© Thay y = 0 vào (*), ta được: (1- v3)x-1=0 

1L 1+3 _ 1+v3 


(1-8)x=1 
«Ầ© x * 1-dõ S2 D) 


3. (B)Sai, đúng là: 


- Hàm số bậc nhất y = -xx nghịch u.ến trên R vì hệ số của x 


lI 


là <0 
2 
- Hàm số bậc nhất y = x8 đông biến trên R vì hệ số của x 
là + vo 
h) 


- Hàm số bậc nhất y=-v2x+1 nghịch biến trên R vì hệ số 
của xlà -2 <0 


9. Œ) 
A. Hàm số bậc nhất y = - 5x nghịch biến trên R vì hệ số của x 
là-ð<0 
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B. Thay xụ = và y = 1 vào y = - 5x, ta được : 1=c8)|-2] 


Đo đó M < (D) hay (D) đi qua M. 


lfhay xu =2 và y=~1Ê xi03:e— Ba, bà đượế ¡ = lỗ 
3 3 3 3 
~10 
3 
Do đó N e (D) hay (D) đi qua NÑ 
C.(D) nằm trong góc phần tư thứ hai và thứ tư 
10.(© 
A. Thay xị=-v3 vào y=3.x, ta được : Mi = {3.(_3) =-(V3)? =—3 
Vậy I(-§ ; =3) 
B. Thay yw = v12 vào y =3.x, ta được: 
v12 = „hờ H: ⁄4 =2. Vậy H(2; V12) 
1 
C. ==_ sà ào y = V3.x, ta được : —— = V3.—— 
Thay x nh vn" . y = V3.x, ta được : s" K si 
s§ 
42 
Do đó E e (D) 
2 
D.Ta có : OEÊ = (&) 'Í§ 
5 
=>OE= 2 _ v6 
3 3 
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3. ĐỒ THỊ CỦA HÀM SỐ y = ax + b (a z 0) 


1. @3 thị của hàm số y = - 2x + 5 là đường thẳng đi qua hai 
. 5. 
điểm A(0 ; 5) và B(Š :0] (D;) y 
sÌA 


2. (Ä) Đường thẳng AB là đồ thị của hàm số y = ax + b (*) 
Do đường thẳng AB đi qua hai điểm : A(0 ; 3) và B(2 ; 0) nên 
tọa độ của A và B nghiệm đúng y = ax + b 


3=a.0+b lu 


3 
a=—_ 
2 


Ta có: = 
0=a.2+b 


Thay : và b= 8 vào (*), ta được : y = -3x+8 


Vậy đường thẳng AB là đỏ thị của hàm số y = -šx +8 


8. (Ơ Ta có: (D): y =- 4x +2 (®) 


A. Thay xạ =5 và ya = 0 vào (*), ta được : 0=-4. 2+2 
0 
Do đó A e (D) hay (D) cắt trục hoành tại ¬H ) 
B. Thay xp = 0 và yg = 2 vào (*), ta được : 2 = -4.0 + 2 
2 


Do đó B e (D) hay (D) cắt trục tung tại B(0 ; 2) 

C. Ta đã biết: Đồ thị của hàm số y = ax + b (a # 0, b # 0) là đường 
thẳng song song với đường thẳng y = ax. Do đó đường thẳng 
(D):y =— 4x + 2 song song với đường thẳng y = - 4x 

_D. Thay xw = — 1 và yw = 6 vào (*), ta được : 6 = (—4).(— 1) + 2 
6 
Do đó M e (D) hay (D) đi qua M(- 1 ; 6) 
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4. ( Làm tương tự bài 5 §1 
bÃ (@ Điểm E thuộc trục hoành nên có tung độ bằng 0 (yg = 0) 


Thay yp = 0 vào y = =2x+ 2, ta được 
~5X+tg =0 5 — Bng +2 =0 c XSS 
Vậy tọa độ của E là HÀ 
se Điểm F thuộc trục tung nên có hoành độ bằng 0 (xg = 0) 

DỆ 1 1 1 1 
Th: =0 vào y= -— =, ta được : yg= -—.0+— == 
ay xr = vào y s tr ỢC :Yr gũtp cưng 
Vậy tọa độ của F là (9:3) 


6. (Œ® Thay Xp =2 Về yp =— 1 vào y =— 2X + b, la được : 


-la2-24b2be-——=È 
3 3 3 
1. (Tọa độ của M(0 ; — ð) và N(1 ; - 4) nghiệm đúng y = ax + b. 
à : : -5=a0+b b=-5 
Từ đó ta có hệ phương trình : '@XBPED |“ 
Vậy (a ; b) = (1; — ð) 
8. ® Gấc tọa độ O(0;0) 


Thay x = 0 và y = 0 vào y = x-3+ 2m, ta được : 


6=0-8+ Ì°m œ 2m3: em z 12 
4 4 


9. ® Đương thẳng (D) là đồ thị của hàm số có dạng y = ax + b (*) 
Do (D) đi qua P(- 1 ; 4) và Q(2 ; - 5) nên tọa độ của P và Q 
nghiệm đúng y = ax + b 

Xa SẺ 2 2E DENg đq) 

4=-a+b b=4+a (2) 

(1) và (2)=>—-ð- 2a =4+ac©>3a=-9«©>a=-3 
(2)=b=4+(-3)=1 

Thay a = - 3 và b = 1 vào (*), ta được : y =— 3x + 1 


Vậy đường thẳng (D) qua P và Q là đồ thị của hàm số y = — 3x + 1 


Từ đó ta có hệ phương trình: | 
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10. A. [Đ] B. [Đj c. [sỊ p. [s] 


* Giải thích : 


Ta có : y=[3-m)x + Vỗ (m là tham số) 
A. Nếu 3-2 m >0 es m <6 thì hăm sổ y đồng biến 


B.Nếu 3- ạm <0 <>m >6 thì hàm số y nghịch biến 
C. Điểm thuộc trục hoành có tọa độ (2 ; 0) 


Thay x = 2 và y = 0 vào y = |3 2 m ]x + VŠ, ta được: 


[5-3m]2+ =0 = 6-m+ V5 =0 © m=6+ Võ 


D.Nếu đồ thị của hàm số đã cho song song với đồ thị của hàm 


số y 21x thí+ #— Em se 18 - Em 1cm 2C 
””- y) 6 3 


4. HAI ĐƯỜNG THẲNG SONG SONG 
e HAI ĐƯỜNG THẮNG CẮT NHAU 


« HỆ SỐ GÓC CỦA ĐƯỜNG THẮNG 
1. (Nhắc lại: 
Cho hai đường thẳng (D)) : y = ax + b và (Dạ) : y = ax + b` 
— Nếu (D)) cắt (D¿) thì a z a' 
—_ Nếu (D¡)/ (Dạ) thì a = a' và b zb 
— Nếu (D¡) z (D¿) thì a = a' và b = b 
— Nếu (D¡) 1 (D¿ạ) thì a.a' = 1 
Ta có: (Dị):y=—x+l(a=-1;b=1) 
(D¿) : y =x(a`=1;b`<0) 
(Dạ):y=-x+Bð(a”=-1;b”=5ð) 
(D¿) : y =3x— 4(a”=3;b”=- 4) 
Từ đó suy ra : 
® (Dị) L(D;) vì có a.a` =(— 1)1=-— 1 
« (Di)//(Dạ) vì cóa=a”=-— 1vàbzb” (1z ð) 
e« (D¿) cắt (D,) vì có aza”(—- 1z3) 
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2. Ta có : (D,) : y = (3 ~ m)x — 1 (a=3-m;b=- l1) 
(Dạ): y =-— 4x+ 2 (a'=-4;b=2) 
Nếu (D)) và (Dạ) cắt nhau thì a z a" - 
Hay 3 - m #-— 4 © m z 7 
Vậy khi m z 7 thì (D¡) và (Dạ) cắt nhau. 


3. (Ä Ta có: (D)): y=[§m+1)x [s=sm+i;=o) 


(D;) : y=-x+8 (e=-2:v =3] 


a=a nga e l0) 
Nếu (D)) / (Dạ) thì R . hay 43 —4 
xc 0z3 (2) 


(1) 4m + 18 =~ 3œ ám =~ lỗ c m= —” 


Vậy khi m = =: thì (D;) / (Dạ) 
4. @®Ta có: (DỊ): y=vVm+ð.x+8 (a=vJm+5;b=8) 


(Dạ):y=2x-n+1 (a'=2;b'=-n+l1) 


: dm+5= =-1 
A.(Đj) (0)  {Vm+ 5 N8 
8z-n+1 nz-7 
B.(D,) cắt (Dạ) © Vm +ð z2 cm z- 1 (1) 
Đồng thời để jJm +5 có nghĩa © m + 5 >0 ©m>-õ (2) 
Từ (1) và (2) suy ra :m > - ð và m #~ 1 ` 
C.DoxtĐộe [P5 =2, (nc 
=-n+l n=-7 


D.(D)) 1 (Dạ) © a.a`=-— 1 
Hay JVm + õ.2 = -1 => JVm + = 
Ta có: Vm+5 >0 và -s<0 nên ým+5>~2 


Vậy không tổn tại m 
* Ghi chú : . 
Cho hai đường thẳng (D)) : y = ax + b và (Dạ) : y = a'x + b 
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Chứng minh rằng : Trên cùng một mặt phẳng tọa độ, hai 
đường thẳng (D;) và (D;) vuông góc với nhau khi và chỉ khi 
aa'=-1 


Chứng minh 
M 


Qua O kẻ (Dạ) song song (D;)) và (D¿) song song (Dạ) 
» Chứng minh : Nếu (D,) 1 (D,) thì a.a' = - 1 
Không làm mất tính tổng quát, giả sử a > 0 suy ra a” < 0 (vì 
góc hợp bởi (Dạ) và (Dạ) với tia Ox hơn kém nhau 90°) 
- Đường thẳng (D;) : y = ax đi qua điểm A(1 ; a) 
- Đường thẳng (D¿) : y = ax đi qua điểm B(1 ; a') 
- Suy ra AB I Ox tại điểm H có hoành độ x = 1 
Vì (D,) L (Dạ) (gt) = ÍÄOB = 90° 
= HA.HB = OHŸ hay a.|a'| = 1 
> -a.a = 1 = a.a` = - 1 (đpem) 
» Chứng minh ngược lại nếu a.a° z -1 thì (Dạ) L (Dạ) 
Thật vậy, từ a.a' =—1 = a.|a| =1 


=> HA.HB = OH? 
HA OH AÝỶ Ha 
HH “ =OB 
> OH HB = AHOA ~ AHOB = AOH = OBH 


Mà OBH + HOB = 90° > AOH + HOB = 90° 
> (Dạ) cls (D¿) => (Dị) HỆ (D;) (đpem) 
Vậy (Dạ) L (Dạ) © a.a' = - 1 (đpcm) 
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5. (Q Hướng dẫn giải 

Cho hai đường thẳng (D)) : y = ax + b và (D2) : y = ax + b 
Muốn tìm tọa độ giao điểm A của (D)) và (D;) ta làm như sau : 

— Bước 1: Lập phương trình hoành độ ax + b= ax + b° (1) 

— Bước 2: Giải phương trình (1) để được giá trị của x 

- Bước 3: Thay giá trị của x vừa tìm được vào phương. trình 
của (D¡) hoặc của (D;) sẽ tìm được giá trị của y 

- Bước 4: Lấy giá trị của x và y đã tìm được để kết luận tọa 
độ giao điểm của (D;) và (D¿) 


Ta có: (Dị): y =— 3x +ð (1) và (Dạ): y=x+4 (2) 
(1) và @) S ~ 8x + õ = +4 xe 2 
1 17 
1)©y=-3—-+ðö=— 
-' Di bOEEG) 
h É' SE. g9 : {1 17 
Vậy tọa độ giao điểm M của (D)) và (D;) là bi» 


6. ŒTa có: (DỤ): y= 2x+ 2 (1) và (D¿) : =ax-1 (2) 


(và (6 > xe 2= x~1 
8.58 


©3x+8=8x- 12©©x=4 (1) 


=y= Tát mổ 
Láng? u04 J4: 


Vậy tọa độ giao điểm N của (Dạ) và (D;) là: (4 3) 


1. (O Hướng dẫn cách giải 

— Bước 1: Tính tọa độ giao điểm A của (D)) và (Dạ) 

— Bước 2 : Xét xem tọa độ của A có nghiệm đúng phương trình 
của (Dạ) hay không. Nếu tọa độ của A nghiệm đúng phương 
trình của (Dạ) thì (Dạ) đi qua A. Tức là (D;), (Dạ), (Dạ) đồng 
qui tại A. Nếu tọa độ của A không nghiệm đúng phương trình 
của (Dạ) thì (Dạ) không đi qua A tức là (D;), (Dạ), (Dạ) không 
đồng qui tại A. 

Ta có : (Dạ) : y = 3x (1) 
(D;):y=-x+8 (2) 
(Dạ) : y = — 2x + 10 (8) 
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Gọi A là giao điểm của (D.) và (Dạ) 

(1) và (2) >23x=-x+8«+x=2 

(1)=>y=3.2 =6. Vậy tọa độ của A là (2 ; 6) 

Thay xạ = 2 và ya = 6 vào (3), ta được : 6 = -2.2 + 10 
—— 

Do đó A « (Dạ). 

Vậy (D,), (D¿), (D,) đồng quy tại A 

« Cách khác 

Tọa độ giao điềm A của (D;) và (D;) là (2 ; 6) œ6 

Gọi B là giao điểm của (Dạ) và (D¿) : 

(2) và (3) >-x+8=- 2x + 10 ©>x=2 

(2)=y=-2+8=6 

Vậy tọa độ của B là (2 ; 6) 19) 

Từ (*) và (*, **)> A=B 

Vậy (D)), (Dạ) và (Dạ) đồng qui tại A 


8. (Ta có: (Dị) : y = 3x+ 2 z J@ÿ 
(D;) : Y=ðx + (2) 
(Dạ) : y =(m - 4)x + 4 (8) 
Gọi M là giao điểm của (D,) và (Dạ) 
(U và 2) = 3x+ 2 =3 Lộ© xe n2 Ằ© xeZ 
1 1 5 
1 =3|—l+—=— 
S8 ÿ ()*; 4 


Vậy tọa độ của M là t P 2) 


Vì (Dạ), (D¿), (Dạ) đồng qui tại một điểm nên M thuộc (Dạ) 
Do đó tọa độ của M nghiệm đúng phương trình của (Dạ) 
(8) = Š=(m-4).}+4eœ Š = Ìm~1+4 

4 4 4 4 


œ Tm=Š-8exn— 
4 4 
9. (D) Đường thẳng (D,) : y = x + 1 cắt trục Oy tại A(0 ; 1) và cắt 


trục Ox tại B(- 1 ; 0) 


T5 


- 
Đường thẳng (Dạ): y =3x-1 cắt trục-Oy tại M(0 ; — 1) và 


cắt trục Ox tại Nễ h ) 


Ỳ, (D) 


Từ AOBA vuông tại O, ta có : lầu ST sân d1 rÿ« 48 


Từ AMON “hư tại O, ta có : 
= 1i 
tIẤT =DN ° Nữ =v3=B=Ñ¡ =60° (vì §=Ñ¡ đả ) 


Vậy œ = 45°, 0 = vấn 


10. () Hướng dẫn cách giải 
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Muốn uiết phương trình một đường thẳng đi qua hai điểm 
cho trước trong mặt phẳng tọa độ ta làm như sau : 

Bước 1 : Xác định dạng phương trình của đường thẳng là 
y=ax+b 

Bước 2 : Thay giá trị của x uà y là tọa độ của hai điểm đã 
cho 0uào dạng phương trình đã nêu ở bước 1 ta sẽ được hệ 
phương trình chứa ẩn là a uà b 

Bước 3 : Giải hệ phương trình trên bằng phương pháp so sánh ta 
sẽ được giá trị của a uà b 

Bước 4 : Thay giá: trị của a uà b uào y = ax + b ta sẽ được 
phương trình của đường thẳng 


A. Phương trình của đường thắng OM đi qua gốc tọa độ có dạng 
y=ax (1) 
Tọa độ của M2 ; 2) nghiệm đúng (1) = a = ỶM - „ =1 
Ũ Xu 3 
Vậy phương trình của OM là y = x 
B. Phương trình của đường thẳng MN có dạng y=ax+b (2) 
Tọa độ của M(2 ; 2) và N(4 ; 0) nghiệm đúng (2), ta có hệ 
: 2=9a+b_ [b=2-2a (3) 
Bhưiog tổng 7 PP cửu (4) 
(3) và (4)  2- 2a = - 4a ©a=_— 1 
4) =b=(C4)(-1)=4 
Vậy nghiệm của hệ là: (a ; b) = (— 1; 4) 
Thay a = - 1 và b = 4 vào (2) ta được phương trình của MN là: 


y=-x+4 
„, JOH=HN=2 
C. Ta có : lon sản 


= OH vừa là đường trung 
tuyến vừa là đường cao của 
AOMN (H là hình chiếu của 
M trên Ox) 

= AOMN cân tại M (1) 
Ta còn có : OM: ÿy=x 

= OM là đường phân giác của góc xOy 

= MON = 45° "(9) 
Từ (1) và (2) suy ra AOMN vuông cân tại M 


D. Ta có : Sowy = 2 MHON ` 24 = 4 (em?) 


ÔN TẬP CHƯƠNG II 


(© Hàm số bậc nhất y = (m - 2)x + 4 đồng biến khi hệ số của x 
làm-2>0<œm>2 
..® Hàm số bậc nhất hờ = (4 - 3k)x + 1 nghịch biến khi hệ số của x là 


= lh cUe kx2 
3 


Lai 


Là) 


® 


(@ Khi hai đường thẳng cắt nhau tại một điểm trên trục tung 
thì tung độ gốc của chúng bằng nhau: 
b=b hay l+m=ð-m«<m=2 
4. Thay a = 3 vào y = ax + b, ta được : y = 3x + b (Œ®) 
Thay xị = — 3 và y¡ = —- 3 vào (*), ta được:- 3 = 8.(— 3)+b b=6 
Vậy hàm số phải xác định là: y = 3x + 6 
5. Ta có: (D) : y = ax + b (1) và (D): y= vỗx (2) 
Khi (D) / (D) ©a= v5 
Vì (D) đi qua H nên tọa độ của H(Vð ;-3) nghiệm đúng phương 
trình của (D) 
()=-3= V5X5+b«esb=-8.Vậy (D) : y= v5x-8 
(Â Khi đường thẳng (D): y = ax + b đi qua hai điểm M(0,5 ; 2) 
và N(- 1 ; - ð,ð) thì tọa độ của M và N nghiệm đúng phương 
trình y = ax + b. 


e 


2=0,5a+b b=2-0,5 
Từ đó ta có hệ phương tình: | sgiài | CS GÊN tỦ 


~B,B=-a+b" |b=-B,B+a (9) 
(1) và (2) > 2- 0,ỗa = —- 5,5 +a a=5 
(2) =b=-5,ð+5=-0,5` 
Nghiệm của hệ phương trình là: (a ; b) = (5 ; - 0,ỗ) 
Vậy hàm số được xác định là: y = 5x - 0,ð 
7. (O Khi đổ thị (D) cắt trục Ox tại điểm có hoành độ x = - 1 thì 
tọa độ của điểm này là: (— 1 ; 0) 


Thay x = — lvà y = 0 vào y=[4~gm)x + m = 4, ta được: 
`: 1 
(4-gm)}CÐ+m-4=o © =4rr HH + m =>Ä:= 0 


© âm +m ~8= 0© m + âm - 24 = 0 © 4m ~ 24 = 0 e> m = 6 
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8. @® Ta œ: (D.):y =(m- 3)x +5 (a=m-—3;b=5) 
(Dạ): y = (I-2m)x+>n~l [x=1-sm;w =2n—1) 
2 2 


\ 


A- (Dị) cất (Dạ) c> m = 8 z 1~ 2m =mzS 


m=8/=1<Öm m= 
B. (D¡) / (Dạ) © ... 
5z#2n-1 


m~8=1~  m m= 
G.(Dì) = (Dạ) © = 2 b4 Ñ 
5=2n-1 


D.(D)) 1 (D;)  (m — 3)(1~ 2m) = -1 


© m” ~ 5m + 4 = 0 © (m - 1)(m - 4) = 0 
m~lL=0 m=l 
_ lbae ~ sP 
9. (Ta có: (D):y=-mx+4 (1) 
(D;) : y = 2x- 3 (2) 
(Dạ):y=x+1 (3) 
Gọi M là giao điểm của (D;) và (Dạ) : 
(2) và (3) >2x-3=x+lex=4 
(3) ©sy=4+1=5 
Tọa độ của M là (4 ; 5) 
Nếu (D)), (Dạ), (Dạ) đồng qui thì (D¡) đi qua M nên tọa độ của 
M nghiệm đúng phương trình của (D¡) 
()5=- m4 +4 com ==2 
10. ®A. [Ð] B. [S] c. [b] Ð. [S] 
* Giải thích: 
Ta có: (D) : y = (1— 3m)x + 2m - 3 (*) 
se (D) đi qua gốc tọa độ (0 ; 0), (*) trở thành : 


(1~ 3m)0 + 2m - 8 =0 m = Š 


° (D) tạo với trục Ox một góc nhọn thì 1 ~ 3m > 0 esm < 2 
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11. 


12. 


138. 


80 


e (D) cắt trục hoành tại điểm (2 ; 0), (*) trở thành : 
(1 ~ 8m).2 + 2m - 3 = Ú  m = = 


e (D) cắt trực tung tại (o 1 -š] , (*) trở thành : 


(1 - 3m).0 + 2m - 3 = = «© 2m - 8= - 
thản hệ trục tọa độ Oxy 

e) Vẽ điểm A(1;1) ta được OA =2. Vẽ 
cung tròn (0; OA) cắt trục hoành 
tại điểm v2 

a) Vẽ điểm B(/2 ; 1) ta được OB = v3 

đ) Vẽ cung tròn (O ; OB) cắt tia Oy tại 
điểm v3 đó là điểm P(0; v3) cẩn vẽ. 

* Ghi chú : Bài toán trên giúp học sinh vẽ được đổ thị của các hàm 
số bậc nhất y = ax + b trong đó giá trị của a, b là các căn thức bậc 
hai. 

uy hệ trục tọa độ Oxy 

d) Vẽ điểm A(2 ; 1) ta được OA =5 - 

a) Vẽ cung tròn (O ; OA) cắt tia Oy tại 
điểm v5 

b) Vẽ điểm Bq ; v5) 

e) Vẽ đường thẳng OB. Đó là đỏ thị của hàm số y = v5 x 

* Đổ thị của hàm số y =v5 là một đường thẳng đi qua gốc tọa 
độ và qua điểm (1; V5) 

# 

A. Đường thẳng (D¡) đi qua gốc tọa độ nên (D;) là đổ thị của 
hàm số có dạng y = ax. 


Do (Dj) đi qua điểm (1 ; ~ 2) suy ra a = Ÿ = —Ê - ~2 
x 


Vậy (D;) là đồ thị của hàm số y = — 2x 


B. Đường thẳng (D);) là đồ thị của hàm số có dạng y = ax + b (*) 
Do (Đ;) đi qua hai điểm (0 ; 2) và (- 2 ; 0) nên tọa độ hai 
điểm này nghiệm đúng (*) 
: \ 2=a0+b b=2 
Từ đó ta có hệ phương trình : § ~aÍ-5)+b = | 
Nghiệm của hệ là (a ; b) = (1 ; 2) 
Vậy (D;) là đồ thị của hàm số y = x + 2_ 


a=l 


€. Tương tự câu B), ta có (Dạ) là đồ thị của hàm số y = -3x +1 


D.Giải tương tự bài 7 $4, ta có (Dạ), (Dạ) và (Dạ) đồng qui tại 


S 2.4 
điể — 
têm | 5 3) 


đix>0 
14. (Ta có: y = TT  Neh: 


|-x với x<0 


— Ta vẽ đồ thị của y = x với x > 0 (là tia Om) 
— Và vẽ đồ thị của y = - x với x < 0 (là tia On) 


x+2với x+2>0«>x>-2 
ý Ố:y = 3l= 
ĐỆẶ lộ hung « Jmac3) ebleriiRtertbftryRue " 


— Ta vẽ đồ thị của y = x + 2 với x > — 2 (là tia Am) 


— Và vẽ đồ thị của y = - x - 2 với a < - 2 (là tia An) 
ko: M 
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16. Đồ thị của hàm số y = 2x+ V6 là đường thẳng đi qua hai 
điểm (0; V6) và |[-Šm)j 


` 


Cách vẽ : 

— Vẽ điểm A(I1 ; 1) ta được OA = V2 

— Vẽ cung tròn (O ; OA) cắt tia Oy tại 
điểm v2 

— Vẽ điểm B(2; V2) ta được OB = /6 

— Vẽ cung tròn (O ; OB) cắt trục Oy tại 
điểm 6 và cắt trục Ox tại điểm -v6 
(xem hình vẽ) 


- Vẽ đường thẳng qua hai điểm (0; 6) và [- 


đô thị của hàm số y = 2x +6 

11. (BĐường thẳng (D) : y = 2x + 6 

, cắt trục tung tại M(0 ; 6) và 
cắt trục hoành tại N(- 3 ; 0) 
AOMN vuông tại O, ta có : 


Ñq OM 6 
tgÑ = tgu=—=_——= 
BAN Ea 
=>ơ=63926 
18. () 
Gọi H là hình chiếu của A trên trục Ox ta có OH = 1 (hoành 
độ của A) 
A.AAHB vuông tại H ta có: 
AH 3 8 
B== =Š=l=B=46° 
1l. S Xếu 
B. AAHC vuông tại H, ta có: 
= _AH 8 
tgẾ) =—— => =0,75 
SH 4 
= Ôi =36952' 


= a = 180° - 36°52' = 143°08' 


82 


19. 


20. 


C. Từ AABC, ta có: 
BAC = 180° - (B + Ổ;) = 180° - (45° + 36°52') = 98°08' 


D.Ta có : Sapc = 2 AHLBC - a1 = 10,5 (cmÊ) 


(Đa có: (Dị): y=2x+2 (1) 


(Dạ):y =—x+2 (2) 
(D,) và (Dạ) có cùng tung độ gốc (b = b` = 2) nên hai đường 


thẳng này cắt nhau tại điểm € nằm trên trục tung có tọa độ 
C(0 ; 2) 
(D)) cắt trục hoành tại A, ta có yA = 0 


()= 2x+2=0©x=~4 


Do đó A(- 4; 0) 
—_ (Dạ) cắt trục hoành tại B, ta có yg = 0 Ỳ 
(2)=-x+2=0ex=2 
Do đó B(2 ; 0) 
Á. BÀ = C =2 <2 Ã- 693g 
OA 4 2 
tựB<cS=Z«Lo B=áp 
OB 
=> Ö = 180° - (Ä + 8) = 180° - (26°33' + 4ð°) = 108927" 
B. Ta có: 
e AB=6cem 


»« AC? =OA?+ OC? =4? +2? = 20 

= AC = V20 = 4,47 (cm) 

«Ổ BC?=OB?+OC?=2?+2?=8 

= BC = v8 = 2,83 (em) 

= OVạnc = AB + AC + BC = 6 + 4,47 + 2,83 = 13,3 (em) 


c. Ta có: SAnc = 2ABOC = ó2 =6 (em?) 


(ỞØ()): y = — x đi qua gốc tọa độ và qua điểm (1 ;—1) 
(Dạ) : y = 2x đi qua gốc tọa độ và qua điểm (1 ; 2) 
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(Dạ) : y = 4 song song với trục hoành và cắt trục tung tại H(0 ; 4) 


(D;) 


® Tọa độ của M là nghiệm của hệ phương trình: 
=-X x=-4 
© 
r =4 b =4 
Do đó M(- 4; - 4) 
® Tọa độ của N là nghiệm của hệ phương trình: 


y— x=2 

y=4 x=4 

Do đó N(2 ; 4) 

Gọi H là giao điểm của (Dạ) và Oy 

Ta có MN = HM + HN = 4 + 2 = 6 (em) 


Do đó Soww = MNOH . 


~.6.4 = 19 (cm?) 
5 (cm 


PHẦN HÌNH HỌC 
Chương I. HỆ THỨC LƯỢNG TRONG 
TAM GIÁC VUÔNG 


Vấn để1. — MỘT SỐ HỆ THỨC VỀ CẠNH VÀ 
ĐƯỜNG CAO TRONG TAM GIÁC VUÔNG 
1. KIẾN THỨC ŒẦN NHỚ 


[[t] Hệ thức giữa cạnh góc vuông và hình chiếu của nó trên 
cạnh huyền 

Định lí 1 

Trong một tam giác 0uuông, bình phương mỗi cạnh góc uuông bằng 
tích của cạnh huyền uùà hình chiếu của cạnh góc uuông đó trên 


cạnh huyền. 


Sể SG lí 2 
Trong một tam giác uuông, bình phương đường cao ứng uới cạnh 
huyền bằng tích hai hình chiếu của hai cạnh góc uuông trên cạnh huyền. 


% Định lí 3 
Trong một tam giác uuông, tích 


hai cạnh góc uuông bằng tích của 
cạnh huyền uà đường cao tương 
ứng. 
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Định lí 4 

Trong một tam giác Uuuông, nghịch đảo của bình phương đường cao 
tương ứng uới cạnh huyền bàng tổng các nghịch đảo của bình 
phương hai cạnh góc Uuông. 


b 


BH 


0. PÑI TẬP 


1. Cho tam giác ABC vuông tại A, đường cao AH. 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
A.AAHB ~ ACAB B. AAHC ~ ABAC 
C. AAHB ~ ACHA D. A), B), C) đều đúng 
9. Cho tam giác MNP vuông tại M, đường cao MH. 
Khẳng định nào sau đây sai? 
A. MN” = NP.NH ; MP” = NP.PH 
B. MH” = HN.HP ; MN.MP = NP.MH 
1 1 1 
" NH? ` MN? ` MP? 
D. A),-B) đúng ; C) sai 
3. Cho tam giác ABC vuông tại A đường cao AH có AB = 9cm 
AC = 12cm. 
Khẳng định nào sau đây sai? 
: A. BC = 15cm B. AH=6,2cm C. BH =ð,4em D. HC =9,6cem 
4. Cho tam giác OEF vuông tại O đường cao OI. Có IE = 3em 
IF = 12cm. Tính OE, OF 
A. OE = 3/5 ; OF = 6/5cm B. OE=5/3; OF = 3/2em 
C. OE=4/2;OF =6/3em D. Một kết quả khác 
ð. Cho tam giác ABC vuông tại A, đường cao AI có AB = 13em 
AI = 12cm. Diện tích AABC bằng: 
A. 90,8em? B. 189,5cm? C. 202,8em” D. 220cm” 
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. Cho tam giác ABC vuông tại A, đường cao AH có AB = 2 AC = 5em. Độ 


dài của AH bằng: 
A. 3/3em B. 2V/5em 
C. 5/3em D. A), B), C) đều sai 


- Cho tam giác ABC vuông tại A. Cho biết ^o „ h à BC =2/18em. Độ 


dài đường cao AH của AABC bằng: (V13 ~ 3,6) 
A.2,5cem B. 2,8em C. 3,lcm D. 3,3em 

. Cho tam giác ABC vuông tại A có AB = 18em, AC = 24em. Các đường 
phân giác trong và ngoài của góc B cắt đường thẳng AC lần lượt tại M 
và N. Độ dài đoạn thẳng MN bằng: 
A.45cm B. 47em C. 50em D. 54cm 

. Cho tam giác MON vuông tại O, đường phân giác của góc O cắt cạnh 


huyền MN thành hai đoạn 6 em và 8 em. Diện tích của AMON 


bằng: 
A.42em? B. 48cm C. 54cm” D. 108cm? 

Cho tam giác ABC có ba cạnh tỉ lệ với 3, 4, 5 và chu vi của tam 
giác đó là 48cm. Hỏi tam giác ABC là tam giác gì? 


A. Tam giác cân B. Tam giác vuông 
C. Tam giác vuông cân D. Tam giác đều 
ĐÁP ÁN 


BM[ 1]2Z]3|4|s|5ø|7|#|9]1%)] 
Câu |D|D|B|AIC BỊD A CI|B| 
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Vấn đề 2. TỈ SỐ LƯỢNG GIÁC CỦA GÓC NHỌN 
Í.  KIẾN THỨC GẦN NHỚ 


[1] Định nghĩa tỉ số lượng giác của góc nhọn 


3 
Tam giác ABC vuông tại A ä 
B =ơ là góc nhọn 3 
AC là cạnh đối của góc œ E 
AB là cạnh kể của góc œ Ẵ 
Định nghĩa Cạnh đối của œ 
— 
Các tỉ số lượng giác của góc nhọn œ Công thức 
Tỉ số giữa cạnh đối và cạnh huyền được Su Xe cạnh đối 
gọi là sin của góc œ. cạnh huyển 
Tỉ số giữa cạnh kể và cạnh huyền được Kà cạnh kê 
gọi là cosin của góc œ. cạnh huyền 
— 
Tỉ số giữa cạnh đối và cạnh kể được gọi kh cạnh đối 
là tang của góc ơ. cạnh kể 
ciữg.= cạnh kể 
Tỉ số giữa cạnh kê và cạnh đối được gọi cạnh đối 
là cotang của góc œ. ( 1 ) 
cot gd = —— 
Ơ, 
B Tỉ số lượng giác của hai góc phụ nhau 
e sin góc này bằng cosin góc kia 


Định lí i hụ nhau thì 
: Nếu bai go ghụ (P2 co hóc len ssÖ2cfR 
® sing =cosB_ sinB = cosœ 


Cụ thể, nếu œ + 8= 90° thì g 
® øgœ = cotgÐ ` tgj` = cotgœ 
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Ia) Tỉ số lượng giác của các góc đặc biệt 


ơ 309 45° 609 
† 
sin œ + ⁄ v3 
2 2 2 | 
cos œ v3 * b. 
2 2 2 
tg œ ko 1 d3 ˆ 
cotg œ NEÌ 1 l w 
_-l ` 
8. BÀI TẬP 
1. Với hình vẽ đã cho. Hãy điển vào chỗ trống để đựơc câu đúng : 
A.sinE= TT ˆ I 
B. cosE=——— 
Ơ. tgB=~=" 
...... l3 K 
D. cotgE= —— 


L3) 


, Cho tam giác OPQ có OP = 7,2em, OQ = 9,6cm và PQ = 12cm. Tính số 


đo các góc của AOPQ. (Làm tròn kết quả đến độ) 
A. Ô = 60°, Ê = 50°, Ô = 70° B. Ô=70°,Đ=50°,Ñ=60° 
C. Ô=90°,P =-523°,Q=37° D. Một kết quả khác 


. Cho tam giác ABC có ồ=60°,=45° và AB = 10cm. Tính chu vi 


AABC. (Làm tròn kết quả đến chữ số thập phân thứ nhất) 
A.35,9cm B. 38,1cm C. 42,5cm D. 48,3cm 


„ Cho tam giác ABC vuông tại A. Biết cosB = H Hãy tính các tỉ lượng 


giác của góc C. 
A. sin C = cosC = 5180 =5, cotg -š 
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B. siNG = `, coaC= Š, tưổ = 2 sptgỠ = 
5 5 3 


G3|@t >| G2 


C. sinC= S g8 =Š „tgƠ = > 0pbgÐ = 
4 + 5 


D. A),B), C) đều sai 
5. Với góc nhọn œ tùy ý. Khẳng định nào sau đây sai? 


Sỉn œ €0S œ 

A. tgd =——— B. cotgœ = ——— 
cosœ sin œ 

C. tgœ.cotgơ = 2 D. sin” œ + cos? œ =1 


6. Xét bài toán: “Dựng góc nhọn ơ, biết sinœ= T” Hãy sắp xếp một 


cách hợp lí các câu sau để được lời giải của bài toán đã cho. 
a) Dựng cung tròn (A ; 5đvdt), cung này cắt Oy tại B 
b) Dựng góc vuông xOy và một đoạn thẳng làm đơn vị độ dài (đvdt) 
c) Trên Ox vẽ điểm A sao cho OA = 3đvdt 
đ) Kiớn là góc œ XD dựng ,Ðxá 
Sắp xếp nào sau đây hợp lí ? P 
A.c);b) ; đ) ; a) 
B.b) ;c) ; a); d) 
€.a) ; c) ; b) ; d) 
D.d); a) ; c) ; b) 
7. Hãy nối hai trong các câu sau đây để được đẳng thức đúng : 


2) tg41°81 móc 6) tg33°42' 

3) cos68°40° 7) cos52° 

3ì ongg50 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
A.,L) > 7); 2) — 4); 3) -> 5) ; 4) ¬ 8) 
B. 1)->7); 32) ¬ 5) ; 3) — 6) ; 4) —> 8) 
C. 1)->7); 2) > 6); 3) >8) ; 4) > 5) 
D. 1)-› 7); 2) > 8); 3) — 5) ; 4) —› 6) 

8. Rút gọn P = cos?œ + cos”œ.cotg”œ (0°< œ < 90°) 

A.P =cotg?œ B.P=1+cotgơ 
C. P=1- cotgơ D. A), B), C) đều sai 
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B Ỹ 


9. Rút gọn Q = sin”ơ + sin”œ.tg”œ (0°< ơ< 909) 


A.Q=1+tgơ B. Q=1-tgơ C. Q=tgư D. 9«== 
tgˆu 
h 2cos” œ - 1 › o 
10. Rút gọn M= “————— (0'<ưg<90') 
SìnŒ + C0S œŒ 
A.M =sind.cosơ B. M = cosơ - sinơ 
C. M =cosơ + sinơ D. Một kết quả khác 
ĐÁP ÁN 
Bài | 1 | 2 | 3 | 4 | ø | 6 | 7 | 8 | 9 |0 
Cầu | Ö | Ơ| Ä |B|6|)5]JD|A)|6|® 


Vấn đề 3. MỘT SỐ HỆ THỨC VỀ CẠNH VÀ GÓC 
TRONG TAM GIÁC VUÔNG 
HH MIẾNTHÚCŒỈNNHỨÚ - 


% Các hệ thức : 


| b =asinB = a.cosC 


c= q.sinC = œ.cosB 


b =c.tgB = c.cotgC 
b C c = b.tgC = b.cotgB 


% Áp dụng “GIẢI TAM GIÁC VUÔNG” 
Trong một tam giác uuông, nếu biết trước hai yếu tố (trong đó có ít 
nhất một yếu tố uễ cạnh uà không kể góc uuông) thì ta sẽ tìm được 
tất cả các yếu tố còn lại của tam giác uuông đó. 
Bài toán này gọi là bài toán “giải tam giúc 0uuông”. 
b. BI TẬP 
1. Giải tam giác ABC vuông tại A. Cho biết AB = 14cm, 6=-a0° 

A. AC = 15cm ; BC = 26cm ;Ồ = 600 

B. AC = 123cm ; BC = 14/3em ; B= 609 

C. AC = 14/3em ; BC = 28em ; B=609 

D. AC= __ ;BC = 14cm ;  = 600 
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2. Giải tam giác ABC vuông tại B. Cho biếtA = 522, AC = 15em. (Làm 
tròn kết quả đến chữ số thập phân thứ nhất) 
A. Ô=38°, AB = 8,4cm, BC = 10,5em 
B. ÔÊ = 38°, AB = 9,2cm, BC = 11,8em 
C. Ê = 38°, AB = 9,8cm, BC = 12,4cm 
D. Một kết quả khác 
8. Giải tam giác ABC vuông tại A. Cho biết AB =7V2em, AC = 11cm. 
(Cạnh làm tròn đến chữ số thập phân thứ hai, góc làm tròn đến độ ; 
⁄2 =1,41) 
A. B=48° ; Ö =42° ; BC = 14,80em 
{° ;ẽ 


se) 
W 


œ› 


4 

B. = 890 ; BC = 15,10em 
C. ồ =63° ; Ô = 37° ; BC = 16,09cm 
D.A), B), C) đều sai 

4. Cho tam giác MNP có Ñ = 709, P = 38° đường cao MI = 8em. Diện tích 
AMNP bằng : (Làm tròn kết quả đến chữ số thập phân thứ hai) 
A.42,65cm? B.4808em” C. 5154cm? D. 52,68cm? 

5. Cho tam giác ABC có AB = 12cm, AC = 16cm, BC = 20cm. Tính các 
góc của AABC. (Làm tròn đến độ) 
A.Â=80° ;B=62° ;Ô= 389 B. Â=90°;B=53° ;Õ = 379 
C. Ä =90° ; B = 58° ; Ô = 32° D. Một kết quả khác 

6. Cho hình thang ABCD sao cho AB = AD = 10cm, BC = 14cm, 
Â = 120°, BC vuông góc với đường chéo BD. Chu vi của ABCD bằng : 
A. 48cm B. 54cm C. 62cm D. 68cm 

7. Hình vẽ cho biết : 
AABC là tam giác đẻu cạnh 8em và AMB = 42°. Tính AM. (Làm tròn 
kết quả đến chữ số thập phân thứ hai) 
A.AM = 10,34em - 


B. AM = 10,83cm 8cm 
C. AM = 11,05cm 
D. AM = 12,43cm M 5 c 
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. Với hình vẽ đã cho. Tính diện tích tam giác OMN. (Làm tròn kết quả 
đến chữ số hàng đơn vị) 
A. Sown = 7em? 

B. Sowụ = 8em” 
C. Sown = 9cm? 
D. Sown = llem? P M N 

. Cho tam giác ABC cân tại A có Â = 302, đường trung tuyến BM. Tính 

góc CBM. (Làm tròn kết quả đến độ) 


A. 450 B. 519 C. 580 D. 600 
10. Cho tam giác ABC vuông tại A có AB = c, AC = b, BC = a. Tia phân 
giác của góc B cắt AC tại D. Tính tố 
B_a+c B b 
A.tg—= B. tg—-= 
g 2 b-c bị 2 a-c 
G yỆ c5 D. A), B), C) đều sai 
2 a+c 
ĐÁP ÁN 
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ÔN TẬP CHƯƠNG I 


H.  KIẾN THỨC CẦN NHỚỨ 


_ 
~ 


Tam giác ABC vuông tại A. 

BC = a, CA =b, AB=ec 

Đường cao AH =h 

BH = c' là hình chiếu của AB 

trên BC. B H 
CH = b' là hình chiếu của CA trên BC. 7” 
= Ơ, Š= B 

Hệ thức lượng trong tam giác vuôn 


bỀ=ab | h=bc | 
cẰ=ac' | ah =bc | 


a?=b?+cŸ? 1L _ ả 1 
hề. bề  c 
2) Tỉ số lượng giác của góc nhọn 
+ Định nghĩa 

Sỉinœ = $ ..1 tgœ = b | 
a (huyển) c© (kê) 
c_ (kể) c (kể) 
- tỡJô;# = ccˆ 
95%“ a (huyền) KH 


Tỉ số lượng giác của hai góc phụ nhau ơœ + § = 90° 


sinơ = cosB cosơ = sinB 


—="= 


tg œ = cotgB cotgơ = tgB 


Các hệ thức giữa cạnh và góc trong tam giác vuông 


- 


B = a.sinơ = a.cosB 


C=a.sinj = a.cosơ 
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B =c.tgơ = c.cotgj 
C=btgB = b.cotgơ 


0. BRITẬP tr 
- Cho hình 1. Độ dài x, y bằng: 


A.x = 158cm ¡y = 2,76em 
B. x=2,88em ¡ÿ =3,84cm 
C. x=3,lcm ¡y=4,24em 
D. x=3,lem ¡y=3,84cm 


. Cho hình 2. Độ dài x, y bằng: 
A.x= 42cm ; y= 5./11cm 
B. x=33em Hà àc 4V3em 
C. x=4V5cem;y =4V/11em 
D. x=4V1lem ;Y= 55cm 

. Cho hình 3. Khẳng định nào sau đây sai? 
A.AAMB vuông tại M . 

B. AOAM là tam giác đều 

C. x=vVmn 

D. A), B) đúng ; C) sai 
. Cho hình 4. Số đo góc PNQ bằng : (Kết quả làm tròn đến phút) 

A. 30569" r 

B. 32932! 

C. 33941 

D.35° M 5WØ N 
. Cho hình 5. Cosơ bằng : B Hình 4 


A. xã B. 


2 

2 v3 a 2a 
ˆ 
v3 


ko 
v3 Ẩ vVầa C Hình 5 
. Cho sind = h (0° <œ<90°). Không dùng bảng cũng như máy tính bỏ 


C. 


túi hãy tính cosd. 


=|& 


Á. c08g= 2 B. cosơ= 


C. cosa= D. Một kết quả khác 


*>l® 
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7. Với góc nhọn œ tùy ý. Khẳng định nào sau đây sai? 
A. (1- cosơ)(1 + cosơ) = sin2 œ 


2 


B. 1+sin2œ+cos°œ=2cos?œ 


C. sinơ-sinœcos2œ = sin2œ 
D. siñ" q + cos! œ+ 2sin? œcos? œ =1 k 
8. lằnh 7 cho biết : BAC = 429, AD = 309, AB = AC = 10em. Tính diện 
tích tứ giác ABCD. (Làm tròn kết quả đến hàng k% vị) 
A. Sancp = 48cm? 
B. Sancp = 50cm? 
C. Sx6ép = 51cm? 
DˆEancp =.ððcm? 
9. Hình 8 cho biết :... 
Ính thang (AB / CD) 
=ốcm 
ADHIẾ”70°,CBK = 45°- 
Tính đồ dài cạnh CD. 
(Làm,,tròn kết quả đến chữ 
số thập:bhân' thứ nhất) 
A.CD =-13,7em 
B.⁄ÉD = 14,3em 
Ô ƠŨ = 14,ðcm Hình 8 
“CD -= 15,7em 
10. Cho tam giác ABC cân tại A có BC = 12cm và diện tích bằng 24cm?. Góc 
BAC có số đo là : i 


A. 110025 B. 108°42 

C. 112036 D. A), B), C) đều sai 
11. Hình;9 chọ biết : ˆ ki 
ad Phfb 8 dựng. vuông góc với mặt đất. 


Bóng của cột cờ chiếu bởi ánh sáng mặt trời dài 15m. 
Góc nhìn mặt trời là 42° 

Tìm chiều dài của cột cờ. 

A. 13m ÈB.14m 

C. lõm „;¡-..,, D.Kết quả khác 


® 


Z^ 
Hình 9 15m; 


12. Từ đỉnh của một tháp chuông cao 26m (hình 10) người ta nhìn thấy 
một tảng đá dưới góc 30” so với đường nằm ngang qua chân tháp. 
Hỏi khoảng cách từ tảng đá đến chân 
tháp bằng bao nhiêu ? (Làm tròn kết 
quả đến chữ số hàng đơn vị) 
A.38m 


J 
Z⁄⁄Z 


tu9ø 


'B. 40m >/ 
C. 41m ⁄⁄ Mặt đất 
D. 45m Hình 10 

18. Để đo chiều cao của một cây thông đỉnh O, người - l) 


ta lấy hai điểm B và C trên mặt đất với 
BC = 2m. Góc nhìn đỉnh O từ B là 47, từ C là 
38°. Tính, chiều cao h của cây thông kể từ mặ 

đất, 
A.4m 
Đ. 5m 
G. 6m e 5 2m 
D.A), B), C) đều sai 

14. Một khúc sông rộng khoảng 280m. Một chiếc đò chèo qưa sông bị 
dòng nước đẩy xiên nên phải chèo khoảng 340m mới sang được bờ 
sông kìa. B G- H 
Hỏi dòng nước đã đẩy chiếc đò đi một tnyaxox 3y NYtvisfvi 
góc bằng bao nhiêu độ? (Xem hình vẽ)  *^+^vGÀs#X@5 sa» 

: § : ^^v+z‡®«x^xax^A 

A.35 B. 38 XAXA VÀ QUA VÀ ca VÀ VÀ GV ỢN 
C. 42° D. 44° —— 

15. Một khúc sông rộng khoảng 320m. Một con thuyền đi khuyết vượt 
quá khúc sông nước chảy mạnh mất 8 phú. Tính vận tốt sữa don 
thuyền, biết rằng đường đi của con thuyển tạo v¿i bờ một góc 35°. 


Hình 11 


(Xem-hình vẽ) R-- C 
B. 4km/h “¬ GÀ» ae « 
€. 5km "xa vf5awz Sa 


D. Một kết quả khác n 


A 


16. Giải tam giác ABC vuông tại A. Cho biết : AC = 410cm, Ö = 54°17' 
A. Ô= 35943', AB = 196,54cm, BC = 405, 93cm 
B. Ö= 35943, AB = 294, 96cm, BC = 504, 93em 
€ Ê=35°43, AB = 299, 93cm, BC = 506, 87cm 
D.A), B), C) đều sai 
17. Cho tam giác ABC vuông tại A có AB = 15cm, AC = 20cm. Đường cao 
AH, trung tuyến AM. Tính số đo góc AMH. (Làm tròn kết quả đến độ) 
A. 500 B. 542 C. 600 D.740 
18. Cho hình thang cân ABCD. (AB // CD) sao cho đường chéo BD vuông 
góc với cạnh bên BC. Cho biết AD = 12cm, BD = 16cm. Tính 
` sin C + cos C 
sin C - cos Ơ 
A.M=3 B.M=4,5 C. M=7 D. M=8,3 
19. Cho tam giác MAB sao cho A =30°,B=40°, AB = 50cm. Vẽ MI 
vuông góc với AB tại I. Tính MI (Làm tròn kết quả đến hàng đơn vị) 


A.MI = 14cm B. MI=16cm C€. MI=17cm D. MI=2lcm 


CoS œ 


20. Tính giá trị của biểu thức P= + “Š” + tạ. Cho biết cosơ = h 
+ œ 


Ki 
_— 5 


A.P=2 B.P=Ố C.P=Š D.P 
3 3 


- ĐÁP ÁN 
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HƯỚNG DẪN GIẢI 


1. MỘT SỐ HỆ THỨC VỀ CẠNH VÀ ĐƯỜNG CAO TRONG 
TAM GIÁC VUÔNG 


$ @® Nhắc lại: Nếu hai tam giác vuông có một góc nhọn bằng nhau thì 
hai tam giác đó đồng dạng 


A 
A.AAHB ~ ACAB (vì ñ=A=90° 
và B chung) 
B.AAHC ~ ABAC (vì -A-90° 
và Ê chung) B C 
H 


Œ. AAHB ~ ACHA (~ ACAB) 
k @® AMNP vuông tại M, đường cao MH : 
Theo hệ thức lượng trong tam giác vuông, ta có : 
A.se MN?°=NP.NH M 
« MP?=NP.PH 
B.e MH?=HN.HP 
e« MN.MP=NP.MH 
1 1 1 


C. = n 
MH? MN?” MP? H 


>(® 


Áp dụng định lý Pytago vào AABC vuông tại A, ta có : 
BC? = AB? + AC” = 9? + 12? = 225 


= BC = 225 = 15 (cm) # ` 
sở Kj 
B. Theo hệ thức lượng trong tam 
giác vuông, ta có : 
AB.AC = AH.BC hay 9.12 = AH.15 B H C 
= ÀH = Š“ÈÊ „7,2 (em) 
1ỗ 


C. Theo hệ thức lượng trong tam giác vuông, ta có : 
AB? = BC.BH hay 9” = 15.BH 


= BH = 5,4 (em) 
lỗ 


D.Ta có : HC = BC - BH = 15 - 5,4 = 9,6 (cm) 
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4. (Ä Theo hệ thức lượng trong tam giác vuông OEF (Ó =909), 
đường cao OI, ta có : 
se. OE?=.EF.EI 
OE? = (3 + 12).3 = 4ð xÃ 
= OE = v45 = 3ð (cm) 2 
« OF2=EFEFI `, 
OF” = (3 + 12).12 = 180 
= OF = V180 = 6/5 (em) o =í lẾ 
Vậy OE = 35cm, OF = 6V5cm 
5. ( Áp dụng định lí Pytago vào AABI vuông tại , ta có : 
AB? = AI? + BI 
= BÏ = AB?-— AI? = 13? — 19? = 25 
= BI = 25 = 5 (em) 
Theo hệ thức lượng trong tam giác vuông, ta r\ h 


AB? = BC.BI ˆ 
2 2 
=H0„ 2E. „ TS. „ 33.8 (cmg 
BP 


Do đó Sanc = 2 ALBC 


1 


= 5:12.38,8 = 202,8 (cm?) 


1 

6. (Ta có : AB= 7 AC = Bem = AC = 10cm 
Áp dụng định lí Pytago vào tam giác vuông ABC, ta có : 
BC? = AB? + AC”? = 5? + 10? = 125 B 
= BC = V125 = 5/5 (cm) H 


AABC vuông tại A, đường cao AH 
Ta có : AH.BC = AB.AC 
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Mà AB? + AC? = BC? = (2V13) = B 


AB ˆ 4 sọ 
(2) ——=— 
52 13 
= AB? = 52 _ 16 
18 h €G 
= AB = v16 = 4 (em) 
4 9 4.3 h 
()= -—={= AC=—“=6( : 
NG N _ Ngay, TẾT 
ABAC 46 12 
Ta có : AH.BC = ABAC= AH=——“=_——-=-< = 3,8 (em) 
BG 2/13 V13 


8. (A) 
Áp dụng định lí Pytago vào AABC vuông tại A, ta „u 
BC” = AB? + AC? = 18? + 24? = 900 


` 
= BC = v900 = 30 (em) tỉ 
Do BM là đường phân giác của ABC : 
= AM AB 18 3 


MC ˆ BC —80 5 N 24cm C 
AM 3 AM .3' 24.3 
> = hay ==> =—— =9(cm) 
AM+MC 3+5 24 8 8 
AC 


Ta có BM và BN là các đường phân giác trong và ngoài của góc B 
nên BM L BN 


Từ AMBN vuông tại B, đường cao BA, ta có: 
BA? = AM.AN hay 18? = 9.AN 


2 
=AN= TT =86 (em) = MN = AM + AN =9 +36 = 4ð (cm) 


9. @ Gọi I là giao điểm của tia phân giác của góc O và cạnh MN. 


s3 
OM _IM 7 45 
T: H =—x—.=—= 
6 ON“TN Ta4 60 
7 
OM?_ 9 OM? 
ØNˆ” Eế = n† ] 
ON? 16 OM?+ON? 9+16 †- dại .Q 
( 9+16 
MN? 35 VỆ SẼ 
OM _3 Inios .Œ 
OM _3 h 
“MN 5 @) 


361 


Ta có : MN = MĨ + ÏN = 62 +87 = 15 (em) 


() = OM= 3.MN _ 315 


| 
II 
° 
Ỷ 


(1) > OoN='4 


Do đó : Sown = gOMON = 2942 = B4 (cm) 


10. (Gọi a(em), b(cem), (em) là độ dài ba cạnh của AABC. 
B ‹ÐÐ € 


Theo đẻ bài ta có: J3 45 
a+b+c=48cm 


Tacó:3-~b_€ a+b+c 48 
`8 4 5 8+4+5 12 
Do đó : ° 3~4=a=12(em) 
° 2=4=b=16 (em) 
° £Ÿ =4—=c=20 (em) 
5 
a2? 2 2 
= 6? =400 (1 
` + bÊ =192 +16? = 4 (D Q 
c? = 20? = 400 (2) 
(1) và (2) = ce? = a? + bẺ 


Theo định lý Pytago đảo ta có AABC là tam giác vuông 


2. TỈ SỐ LƯỢNG GIÁC CỦA GÓC NHỌN 
1. Từ AIEK vuông tại l, ta có : ] 


IK đối 
A. sinE = SE K [Rum) 


IE kể 
Bì ph 
kề EK na 


IK (đối 
€. tạP = TC (6) 


IE (kể 
D. cotgE= TK b3 
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OPẺ ¿ OQ? = (7,2)? + (9,6) =144 (1) 
2 (Ô Ta có : My, VN + KV) 


PQ = 12” = 144 (2) 
(1) và (2) = OP” + OQŸ = PQ? lộ) 
= AOP vuông tại O (theo định lý Pytago đảo) 


= SinP = TC =0,8 = Ê= 59 1,2c 


= Q= 90% -Ê =90° - 5° = 379 
Vậy Ö = 909, P = 53°, Q = 379 

3. @ Vẽ AH vuông góc với BC tại H 
Từ AAHB vuông tại H, ta có : 
AH 


s sinB= _n hay sin 600 = ET 


= AH =10.sin60° = npSề =5 3 (em) B 


se cosB= Góc hay cos 60 = nàn =› BH = 10.cos60° = 10.1 = 5cm 
AB 10 2 


AAHC có Ñ =90°, Ô = 459 
= AAHC vuông cân tại H = AH = HC = 5/3 em 
Ta có : BC = BH + HC = 5 + 5/3 = 5 + 5.1,73 = 13,65 (cm) 
Áp dụng định lý Pytago vào tam giác vuông AHC, ta có : 
AC? = AH? + HC? = (5/3)? + (5/3)? = 150 = AC = V150 ~ 12,25em 
Do đó: CVạgc = AB + AC + BC = 10 + 12,25 + 13,65 = 35,9 (cm) 
4. AABC vuông tại A = B +Ê = 90° 


Do đó: sinC = cosB =§ 


Ta có: sin°C + cos?C = 1 


2 

= eestC = 1~ sin"C = 1 [Ẩ] móc số GBẾNm Ễ 
k b) 25 5 

4 
sinC s 4 cosƠ _ 3 
Ta có : =3=— tợC = = 
hiới ¿ NG cosƠŒ 3 tuy xng sinC 4 

xÃ 
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5. @ Ta có: tgœ = 


6. b 
s Dựng góc vuông xOy và một đoạn thẳng làm đơn vị độ dài (đvdt) 
e) Trên Ox vẽ điểm A sao cho OA = 3đvdt 
a) Dựng cung tròn (A ; 5đvdt), cung này cắt Oy tại B 
d) ØBAÄ là góc ơ cần dựng 
7. ®) 
2) tg41530' 
* Giải thích : 
Ta có: s 38° + 52” = 90° = sin38° = cos52° 
e© 41930' + 38°30' = 90” = tg41°30' = cotg38°30' 
e 68°40' + 21°20' = 90° = cos68”40' = sin21°20” 
e ð6°18° + 33°42' = 90° — cotg56°18' = tg33°42' 
e« Nhắc lại : Nếu hai góc phụ nhau thì : 
— Sin góc này bằng cosin góc kia 


sin œ coS œ sinơ cosœ 
và cotgơ = = tgơ.cotgœ =————.—- 
cosœ sin œ c€osœŒ sinœ 


sin21°20' 
tg33°42” 
|? cos52° 

|8) cotg38°30' 


— Tang góc này bằng cotang góc kia 
8. (Ä) Ta có: P = cos”œ + cos”œ. cotg”œ = cos”œ(1 + cotg”œ) (*) 


2 
COS“ œ 
mà cotg”œ=—— 
sin” œ 
2 :n2 2 
cos” œ Sin“ œ + c0S“ œ 
(Œ*)= P=cos2ơ|1+——>—| =cos2œ ¬—=._ 
, Sin” œ, sin“ œ 
cos? œ 2 2 2 
=—p— (Vì sinfœ ‡ cos“œ = 1)= cotg”œ 
Sin” œ 


9. @ Ta có: Q = sin?œ + sin?ơ. tg°œ = sin” œ(1 + tg?a) 


in2 3a. gu ¡n2 
: sỉn” œ s cos? œ + sin? œ _ sin?œ 
= thề a|1+ = ch }- =tg?œ 


cos? ơ cos2 ơœ cos? œ 


2cos? œ—1 - 2 cos” œ - (sin2 œ + cos2 œ) 


10. Œ) Ta có:M = -< : 
Sin Œ + co0S Œ SIn œ + €0S œ 


cos2 œ —sin?œ _ (cosơ +sinơ)(cosơ - sỉn œ) s 
= = = cosơ -sin œ 


Sỉn œ + cos œ Sin œ + cos œ 
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3. MỘT SỐ HỆ THỨC VỀ CẠNH VÀ GÓC TRONG 
TAM GIÁC VUÔNG 


1. (© Tính B, AC và BC : © 
AABC vuông tại A, ta có : 
«ỐỔ B+Ô-=909 lác 
= B=90° -Ô = 90° -30° = 60° 
« AC = AB.tgB = 14.tg60° 
=> AC = 14/3 (em) 


Vậy B = 60° ; AC = 143cm ; BC = 28em 
2. (Tính Ô, AB, BC: h 
AABC vuông tại B, ta có: 15c 
»«Ổ ÂA+Ô=909 
= Ô=90° - Â =90° -ð2° = 389 
s AB = AC-sinC = 15.sin38° 
= 15.0,61566 ~ 9,2cm B 
s BC = AC.sinA = 15.sinỗ2° = 15.0,788 = 11,8 (em) 
Vậy Ö = 38°, AB = 9,2cm, BC = 11,8em 
8. (Tính 8,Ê và BC : B 
AABC vuông tại A, ta có: 
tgŠ= _ = z8 =1,1145= B=48° 7/2 
Ta có : 8+ Ê = 90% 
= =90° -B= 90° -48° = 429 
Áp dụng định lý Pytago vào AABC, ta có: 
BC? = AB + AC? = (7/2)? + 112 = 219 BC = V219 > 14,80 (cm) 
Vậy B = 48°, Ô = 42°, BC = 14,80em 


4. @® AMIN vuông tại I, ta có: 


A 11cm C 


1L_-g_1 _291 (em) 


e NI= MIcotgN = 8.cotg70°= 8. 
v ẽ tgï0° 2,75 
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e PI= MI.cotgP = 8.cotg38” 
— SE 
tg38° 0,78 


= NP = NI + IP = 2,91 + 10,26 = 13,17 (cm) 


= 10,26 (em) 


= SMNP = s.8-18,17 = 52, 68 (cm?) 


N 
2 ®'_ 195 s+ró? — 
5. ®Ta dể: AB“ + AC“ = 12“ +16 400 (1) 
BC? = 20? = 400 (9) 
(1) và (2) = ABẺ + AC? = BC? § ¬G: 
= AABC vuông tại A “. 
Š AC 16 8 Py C 
B=—=—-=08=B=53 
= sin BC 20 => 16cm 


Ta có: Ổ = 909 - B = 90° -53° = 37°.Vậy Â = 909, 8 = 53°, Ô = 37 
6. (@ AABD cân tại A (vì AB = AD = 10cm) 


A Ọ 
_ ng M..C 6_Ấ Ø_ ° JV., XS» Ề 
= ñ =Ũ | < TA =0 
J St 2 14em 
= Dạ =Bị =30° (so le trong) 


ABCD vuông tại B, ta có: 


3 BC BC 14 14 
D, = PÊ _. œb- = "-... 
ĐH NẠP Cn sĩ PC TẾ °ỹ >: TĐẾ (ảNàG 2a, 
2 
Do đó CVạgcp = AB + BC + CD + DA : 


= 10 + 14 + 28 + 10 = 62 (em) 
: @)ve đường cao của tam giác ABC 
Do ABC là tam giác đều nên AH cũng là đường trung tuyến. 
Suy ra : HB = HC = 4cm 


A 
Từ AABH vuồng tại H, ta có : 
AH? = AB? - BH” = 8° - 4° = 48 \8cm 
zs AH = 48 = 4/3 (em) 
Từ AAHM vuông tại H, ta có: Ấ : 
M B H C 


: AH 
Mx<= 
sin 


`... 4/3 _ 6,928 


= = = “=— ~10,34 (cm) (V3 = 1,73 
sinM_ sin42° 0,669 Ì 
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8. (ŒAOPN vuông tại P, ta có : 
« OP=ON.sinN =9.sin38” 
= 9.0,616 x 5,54 (em) 
s« NP =ON.cosN = 9.cos38° 
= 9.0,788 = 7,09 (em) 
« AOPM vuông tại P, ta có : 
Mp- OP _ 5.51 _ 5,54 _ 5,54 
tgM tg&@u? j3 1,73 
Ta có: MN = NP - MP = 7,09 - 3,2 = 3,89 (cm) 


P 
= 3,2 (em) 


Do đó: So = LOP.MN = Ì.5,54.3,89 = 10,78cm2 x 11em2 
OMN 9 2 


9. Vẽ đường cao AH của AADC cắt BM tại O. Do AABC cân tại A 
nên AH cũng là trung tuyến đồng thời là đường phân giác 
của góc A. A 
O là trọng tâm của AABC 
Ất =Â; = 1õ 
AAHB vuông tại H, ta có: tgA¡ = Tứ (1) M 


AOHB vuông tại H, ta có: tgBị = 0H (2) 


BH B l C 
Nhân (1) và (2) vế theo vế, ta được :_ 
tgÀ¡gBì = m 'EH = An = h (vì O là trọng tâm) 
= lu, m— ` : Ì— _1,3442 


—84EAi 3tgl5° 3/0/2679 0,8037 
= Bị =ỗ1912'+> õ1° 


10. (@BD là đường phân giác của góc B, ta có: 
AD _ AB _c B 
DC BC a 
dể suÉ” c—g=l=- 
DC+AD a+c 
AC 


AABD vuông tại A, ta có : 
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ÔN TẬP CHƯƠNG I 


1. Áp dụng định lí Pytago vào AHIK vuông tại l, ta có : 
HE? = IH? + IKỸ = (3,6) + (4,8)? = 36 = HK = v36 = 6 (em) 
Từ AHIK vuông tại I, đường cao IO, ta có: 


H 
_- IO.HKE = IH.IK 
IHIK 3,648 _„' 
= Ol=x=-nT— = 5 = 2,88 (em) b 
« IK?= KO.HK ° 
3 2 , 
- =KO=y= To — =3,84 (em) Ị 


_ Vậy x = 2,88em ; y = 3,84em 

2. @ AORF vuông tại O, đường cao OM, ta có : 
« EF=EM+MF =5+11= 16(em) 
« OE”= x”= EF.EM = 16.5 = 80 
=>x= v80 = 4/5 (em) 
© OF2®=y”= EF.FM = 16.11 = 176 
=>y= M176 = 4/11 (em) 

3. ® 


A. Ta có: OA = OB = OM = bán kính 


=> OM là đường trung tuyến ứng với cạnh AB và bằng SAB 


= AAMB vuông tại M 
B.AOAM có MI vừa là đường cao, vừa là trung tuyến nên: AOAM 
cân tại M 
= OM = MA q) 
Ta còn có : OM =ØA = bán kính (2) 
(1) và (3 OM £ OA = MA 
Vậy AOAM là tam giác đều 
ECÁÄMEB vuông EM, đường cao NHI, 
ta có: d 
MỸ = x? = IA.IB 3 m.n “+ x =/mn 
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4. (O Ta có: OM = ON = OP = bán kính 
= OP là đường trung tuyến ứng với cạnh MN và bằng 2MN 


= AMPN vuông tại P 
Từ AMPN đường cao PQ, ta có : 
PQ” = QM.QN = 4.9 = 36 


PQ = V36 = 6 = 
Đà sử lú M QỖ N 
Ta có: tgPNQ = 9N xi TP 0,666... Hình 4 


=PNG = 38941 
5. @QTa có: [BC? = (2a)? = 4a? q) 
Am? + AC? =a? +(J8a)? = 4a? (2) 
(1) và (2) = BC” = AB? + AC? 
= AABC vuông tại A 
œ==30° (vì cùng phụ với ẾAH) 


Vậy uy y 
2 
6. (Ta œ: sing = Š =9 sin?œ= 1e 
Ta còn có: sin“œ + cos”ơ = 1 
L] 
= cos°œ = 1— sinẨœ = 1— LẠ nó) = cCosơ = _Ế, .i 
16 16 16 4 


7. ® 


A.(1— cosử)(1 + cosœ) = 1 - eos”œ = sinfœ 


B.1+sin2œ+cos°œ=1+1=2 
1 


€. sinơ — sinơœ.cosœ = sinơ(1 - cos? œ) = sinơ.sin2œ = sin°œ 
t———- ủ 
sin?œ 


D.sin'œ + cos'œ + 2.sin?œ.cos2œ = (cos? œ +sin2œ)2:= 1? = 1 
——— _ ˆ 


8. (Vẽ BH 1 AC tại H 
Từ AABH vuông tại H, ta có: ` s_ = 
BH = AB.sinBAH = 10.sin42°= 6;/69(em) ,ˆ- 2ˆ“ : 
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Sun 2 BHAAC z sÔ 69.10 = 33,45 (em?) 
AACD vuông tại D, ta có: 
« CD = AC.sinCAD = 10.sin30° = 10.2 = 5 (em) 
e©  AD =.AC.cosCAD = 10.cos30° 


= lo.Ý = B8 (em) 


Bụyng = 2 CDAAD ° 2.8548 = 21,63 (em) 


Sancp = SAnc + SAcp = 38,45 + 21,63 = 55,08 ~ 55cm? 
9. (Ä) Từ AAHD vuông tại H, ta có: 
» AH=ADasin70°=6.0,94=5,64(em) A B 
- e DH s AD.cos70° = 6.0,34 = 2,05 (em) 

e ABKH là hình chữ nhật 
= HK = AB = 6cm, BK = AH = ð,64em 
© ABKC có Ñ = 90°,BR = 45° 
= ABKC vuông cân tại K 3 D H K C 
= CK = KB = 5,64em Hình 8 

Ta có : CD = CK + KH + HD= 5,64 + 6 + 2,05 + 13,7 (cm) 


10.(€) Vẽ đường cao AH, ta có: Sapc = 3 AHBC 


Hay 24=2AH-12= AH= bộ =4 (cm) 


AABC cân tại A nên đường cao AH cũng là phân giác của 
góc BAC, đồng thời là đường trung tuyến ứng với BC 


Ä¡=Ãs=LBAC @œ) Ạ 
> ` 
HB = HỌ = - BC = 6em 
AAHB vuông tại H, ta có: 
B C 
~ Hình 9 
= Ái =56°18' 


(*) = BAC = 2.A¡ = 2.56°18' = 112936! 
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11.) Gọi chiều dài của cột cờ là Ì, ta có: 
1 = 15.tg42” = 15.0,9 = 13,51 ~ 14 (m) 
Vậy chiều cao cột cờ xấp xỉ 14m 
12. Gọi x là khoảng cách từ tảng đá đến chân tháp, ta có: 


tga0° = 2 — xe =è = ` “4ð tỷ 
x tg30°_ v3 
3 


Vậy khoảng cách từ tảng đá đến 
chân tháp xấp xỉ 45m x 
13. (OTừ hai tam giác vuông OAC và OAB, ta có: Hình 10 
OA (9) O 
tg47° 
Trừ (1) và (2) vế theo vế, ta có : 


AG=-SÀ_ q)và AB« 
tg38° 


AC-~ AB = oA| ch, 
"rr tg38° tg479 
DĐ) ~ Và 
kay #=ƯA tg47° - tg38 
tg389.tg479 
1,07-— 0, s 
1,07.0,78 


Hình 11 


z~0A[ 


2= OA. 2” - OA.0,385 = OA =—^— =B,71 >6 (m) 
0,83 0,35 


Ũ › 


Vậy chiều cao cây thông xấp xỉ 6m 
vu 280 
14, Ta có: =—— 
(@® a CÓ: cos0 = Tn 
Vậy dòng nước đã đẩy chiếc đò đi một góc xấp xỉ 35° 
15.(B) Ta có: Ê = Â = 35° 
320 


= sinỔ = sin 389 = Sé” 
AC 


=0,8235 =ơœ = 34°33' ~ 35° 


= AC =————=——___ *558 (m) = 0,ð58 (km) 


0,558.60 


Vận tốc của con thuyền là ~4(km/h) 


16. @)TínhỒ, AB, AC: 
AABC vuông tại A, ta có: 
»« B+Ô=90° 
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= Ô= 90 - B = 90° -54°17' - 35943' 


AC 
° tgB =—— 
AB , 410cm 
„U 10 =. = 294,96 (em) 
_"¬ tg54°17. 1,39 B 
s iu” ŠŠx Bợ- ,Ô __ HH  ;, $1”! _ củi af 0Ó 
BC sinB sin54917 0,812 


Vậy  = 35°43', AB = 294,96cm, BC = 504,93cm 
11. @® Từ AABC vuông tại A, ta có: 


A 
« BC = V15? +20° = 25 (cm) 
Ö«Ồ AM= 55C = 19,5 (em) l 15cm 20cm 
« AH.BC = AB.AC 
B € 
AB ÂT TU „1E 1 (ng) HM 
BC 25 
Từ AAMH vuông tại H, ta có: 
sin AMH - ` _ 12_ _ o o6 —AMH = 73°44' ~ 749 
AM 12,5 
18.(Q) ABCD là hình thang cân = AD = BC = 12cm 
Từ ABCD vuông tại B, ta có: A B 
« “CD = 12? +16? = 20 (cm) : 
Öò BĐ lễ 4 22000 
® sinC=_——=—=_— 
CD 20 5 
® cosC= BC = 12 3 D C 
CD 20 5 
4 R 3 
CtcosC 5s 5 
Dụ l MST TU „ =1 
- sinC-cosC 4 3 
5 5 
19. (Ä) 
Từ hai tam giác vuông MIA và MIB, ta có: 
MI MI_ MI 
* tgÀA =—~=Al=-= Œ) 
AI tgA_ tg30° 
MI MI_ MI 
e« tgB- säBIs = (2) 
quờy tgB. tg40° 
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Cộng (1) và (2) vế theo vế: AL+ BI = MI|[—L—„_—1 
AB tg30° tg40° 
“....... 
1 1 
E82 
tg30° tg40° 
Ta có : AB = 50cm 


= MI-= (Œ) 


1 IÍ °ø 
———=——_-=Ì,?2 “ me 
tg30°_ 0,56 SE .ee—ekeăn 
50c 
8... 
tg40° 0,84 
Pa NI SS—- =„°” «'Ÿ3,ð1 end s14 lend 
172+1,90 3.62 
€0S ơ 
20. Ta có: P= + 
® bu l+sinơ v. 
¬.. sind _ cos” ơ + sỉn œ + sin? œ 
l+sinœ cosơ (1+ sin œ)cos œ 
__ l+sinơ ah. 
(I+sinœ)cosơ cosươ 3 3. 
4 


*- Một cách nhớ định nghĩa chữ số lượng giác của góc nhọn 
“Tim SIN lấy đối chia huyền 
COSIN hai cạnh kể huyền chia nhau 
Còn TANG ta hãy tính sau 
Đối trên kể dưới chia nhau khó gì 
COTANG tính chẳng ngu suy 
Kề trên đối dưới ta ghi vào liền” 
* Hoặc có cách dễ nhớ khác: 
SIN đi học (đối chia huyền) 
COSIN không hư (kể chia huyền) 
TANG đoàn kết (đối chia kể) 
COTANG kết đoàn (kể chia đối) 
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Chương II. ĐƯỜNG TRÒN 


Vấn đề 1. SỰ XÁC ĐỊNH ĐƯỜNG TRÒN 


TÍNH CHẤT ĐỐI XỨNG CỦA ĐƯỜNG TRÒN 
.  KIẾN THỨC GẦN NHỨ 


I1 Nhắc lại về đường tròn 
e Đường tròn tâm O bán kính R (với R > 0) là hình gồm các điểm 
cách điểm O một khoảng bằng R. 
e _ Đường tròn tâm O bán kính R được kí hiệu là (O; R), cũng có thể kí 
hiệu là (O) khi không cần chú ý đến bán kính 
e_ Vị trí tương đối của một điểm với đường tròn. 
Xét đường tròn (O; R) và một điểm M có OM = d, ta có : 
* M nằm trên đường tròn (O; R) ed=R 
*M nằm trong đường tròn (O; R) « d<R 
* M nằm ngoài đường tròn (O; R) © d>R 
[2] xác định đường tròn 
Định lí 
e - Qua ba điểm không thẳng hàng, ta vẽ được một và chỉ một đường tròn. 
e _ Với một điểm O và một số dương R cho trước ta xác định được duy 
nhất một đường tròn tâm O bán kính R. F 
* Gọi dị, dạ, dạ lần lượt là trung trực 
của ba cạnh AB, AC, BC. 
Giao điểm O của dị, dạ, dạ là tâm 
đường tròn đi qua ba điểm A, B, C. 
* Đường tròn qua ba đình của tam giác được gọi lò đường tròn 


ngogi tiếp tam giác đó, còn tưn giác ở trong đường tròn gọi là 
tam giác nội tiếp đường tròn. 
œ Chú ý 
a) Qua hai điểm cho sẵn, ta dựng được vô số đường tròn, tâm của các 
đường tròn này thuộc đường thẳng trung trực của đoạn thẳng nối 
hai điểm đã cho. 
b) Không có đường tròn nào đi qua ba điểm thẳng hàng. 


.114 


e) * Tâm của đường tròn ngoại tiếp tam giác 
vuông là trung điểm cạnh huyền của tam e 
giác vuông đó. 
* Nếu một tam giác nội tiếp đường tròn có một cạnh là đường 
kính của đường tròn thì tam giác đó là tam giác vuông. 
[3] Tâm đối xứng 


*.. Đường tròn là hình có tâm đối xứng. ˆ' 
e Tâm của đường tròn là tâm đối xứng của 
đường tròn đó (hình a). Hình a 


H Trục đối xứng 
* Đường tròn là hình có trục đối xứng. 


s« Bất kì đường kính nào của đường tròn cũng == + 
là trục đối xứng của đường tròn đó (hình b). - B Hìnhb 
9. BÀI TẬP 


1. Khẳng định nào sau đây đúng nhất? 
A.Tập hợp các điểm có khoảng cách đến điểm O cố định bằng 
4cm là đường tròn tâm O bán kính 4em 
B. Đường tròn tâm O bán kính 4cm gồm tất cả những điểm có 
khoảng cách đến O bằng 4cm 
C. Hình tròn tâm O bán kính 4cm gồm tất cả những điểm có khoảng 
cách đến O nhỏ hơn hoặc bằng 4cm. 
D. A), B), C) đều đúng 
2. Khẳng định nào sau đây sai : 
A. Qua một điểm, ta vẽ được vô số đường tròn 
B. Qua hai điểm, ta vẽ được vô số đường tròn 
C. Qua ba điểm, ta vẽ được một và chỉ một đường tròn 
D.A), B) đúng ; C) sai. 
8. Cho đường tròn (O ; R) ngoại tiếp tam giác ABC vuông tại A 
Khẳng định nào sau đây đúng : 
A. Điểm O nằm bên trong AABC 
B. Điểm O nằm bên ngoài AABC 
C. Điểm O nằm tùy ý trên cạnh BC 
D. Điểm O là trung điểm của cạnh BC 
115 


4. Cho đường tròn tâm (O ; R) đường kính AB, qua trung điểm H của OA 
vẽ đường thẳng vuông góc với AB cắt đường tròn tại M. Tính theo R 
điện tích AAMB 


A. R2V3 B. 


2 2 2 

ð. Cho tam giác ABC có AB = 3,6cm, AC = 4,8em, BC = 6cm nội tiếp 
đường tròn (O ; R). Độ dài R bằng : 

A.3cm B.4,5cm C. 5cm D.5,5cm 

6. Cho tam giác MNP vuông tại M nội tiếp đường tròn (O; 10cm), 
MNP = 41°. Tính chu vi AMNP. (Làm tròn kết quả đến hàng đơn vị) 

A. 38cm B. 48cm C. 52cm D.6lem 

7. Cho hình chữ nhật ABCD có AB = 18em, AD = 24em. 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
A.Giao điểm O của hai đường chéo AC và BD là tâm đường tròn 

đi qua A, B, C, D. 

B. Bán kính R của đường tròn (O) bằng 15cm 
C. BD là trục đối xứng của đường tròn (O) 
D. A), B), C) đều đúng 

8. Trên mặt phẳng toạ độ Oxy lấy điểm P(2 ; 1) 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. Điểm P nằm bên trong đường tròn (O ; v5) 
B. Điểm P nằm bên ngoài đường tròn (O; V5) 
C. Điểm P nằm trên đường tròn (O; v5) 

9. Xét bài toán: “Nêu cách dựng đường tròn tâm O ngoại tiếp tam giác 
ABC”. Hãy sắp xếp một cách hợp lí các câu sau để được lời giải của 
bài toán đã cho. 

a) Dựng đường tròn tâm O bán kính OA 
Đó là đường tròn ngoại tiếp AABC cần dựng 
b) Dựng d và đ' theo thứ tự là đường trung 
trực của AB và BC, d và d' cắt 
nhau tại O 
c) Dựng tam giác ABC 
Sắp xếp nào sau đây hợp lí : 
A.c), b), a) B. b),c), a) C. a),b), c) D. c),a), b) 
116 


10. Cho góc vuông xOy và điểm M nằm bên trong góc đó. Vẽ đường tròn 
tảm I đi qua O và M cắt Ox ở A và cắt Oy ở B. Gọi M' là điểm đối 
xứng của M qua AB. 

Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. Điểm M' nằm bên trong đường tròn (I) 
B. Điểm M' nằm bên ngoài đường tròn (I) 


C. Điểm M' nằm trên đường tròn (I) 
ĐÁP ÁN 
EERIENENENENEE . 9 | 10 
[Cau |D|c|D|[B|A|B|D A | Ơ 
^ ^ Fà ` ˆ s° ^ 
Vấn đề 2.  ĐƯỜNG KÍNH VÀ DÂY CỦA ĐƯỜNG TRÒN 
^ ^ ˆ ` kả + » ˆ -“ ˆ 
LIÊN HỆ GIỮA DÂY VÀ KHOẢNG CÁCH TỪ TÂM ĐỀN DÂY 
H. KIẾN THỨC CÂN NHỚ 
[[1] so sánh độ dài đường kính và dây | 
Định lí 1 
Trong các dây của một đường tròn, dây lớn nhất là đường bính của 
đường tròn đó. 
[a] Quan hệ vuông góc giữa đường kính và dây 
Định lí 2 
Trong một đường tròn, đường kính uuông góc uới một dây thì đi 
qua trung điểm của dây ấy. 
Định lí 3 
Trong một đường tròn, đường kính đi qua trung l 


điểm của một dây khôn: †ỉ qua tâm thì uuông k4 B 
góc uới dây ấy. 
* Đường tròn (O) đường kính CD 


* Dây AB không qua tâm O = IA =IB B 
* CD L AB tại I V⁄⁄ sự 
Định lí 4 b 
Trong một đường tròn : D 
a) Hai dây bằng nhau thì cách đều tâm. ' 3J 
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b) Hai dây cách đêu tâm thì bằng nhau. 

e - AB và CD là hai dây của đường tròn (O). 

« OH và OK là khoảng cách từ tâm O đến AB và CD 
Tacó AB=CD c OH=äOK 
Định lí 2 
Trong hai dây của một đường tròn : 

a) Dây nào lớn hơn thì dây đó gần tâm hơn. 

b) Dây nào gần tâm hơn thì dây đó lớn hơn. 

« AB uà CD là hai dây của đường tròn (O). 

e  OH uà OK là khoảng cách từ O đến AB uà CD. 
Ta có AB>€CD ‹>OH < OK 


B. BI TẬP 


1. Xét đường tròn (O) đường kính AB vuông góc với dây CD tại I. Gọi E 
và F là hình chiếu của O trên AC và AD (E e AC) 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. AACD là tam giác cân B.OE = OF 


C. BF= 2CD D.A), B), C) đều đúng 


9. Cho đường tròn (O ; 34cm) có OI vuông góc với dây MN (I e MN) sao 
cho OI = 30cm, thì độ dài của MN bằng: - 
A. 30cm B. 32cm C. 34cm D.40cm 

8. Cho đường tròn (O ; R) dây AB = 19,2cm. Gọi H là hình chiếu của O 
trên AB. Cho biết OH = 7,2cm. Độ dài R bằng : 
A. 12cm B. 13cm C. 14,5cm D.15,6cm 

4. Cho đường tròn (O) đường kính AB và dây CD vuông góc với OB tại 
trung điểm I của OB. Tứ giác OCBD là hình gì? 
A. Hình thang cân B. Hình chữ nhật 
C. Hình thoi D. Hình vuông 

ð. Cho đường tròn (O), đường kính AB và dây CD không cắt đường kính 
AB. Gọi M và N theo thứ tự là hình chiếu của A và B trên đường 
thẳng CD. Gọi I là trung điểm của dây CD. AMON là tam giác gì ? 
A. Tam giác cân , B. Tam giác đều 

€. Tam giác vuông D. Tam giác vuông cân 
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6. Cho đường tròn (O) và hai đây bằng nhau AB và CD. Hai đường thẳng 
AB và CD cắt nhau tại điểm P nằm ngoài (O). Gọi H và K theo thứ tự 
là trung điểm của hai dây AB và CD. 

A.OH = OK B.PH = PK 
C. ÔPH - ỐPK D. A), B) đúng ; C) sai 

7. Cho đường tròn (O ; 6,5em) có đường kính MN và dây MP = 12cm. Vẽ 
dây PQ vuông góc với MN tại H. Tính độ dài dây PQ. 
(Làm tròn kết quả đến chữ số thập phân thứ nhất) 

A.8,Bem B.9,2cm €. 10,4em D. 10,8em 
8. Cho đường tròn (O ; 15cm) và đây AB = 24cm. Tính số đo các góc 
trong AOAB. (Làm tròn kết quả đến độ) 
A. Ö =106° ; A = B = 379 B. Ô=100°;AÄ==40° 
Ơ. Õ =110°;AÄ =B=359 D. A), B), C) đều sai 
9. Cho đường tròn (O ; R) và hai đường kính vuông góc AB, CD. Trên 


2AO 


bán kính AO lấy đoạn AI = , vẽ tia CI cắt (O) tại E. Tính theo R 


độ dài dây CE. 
Rư10 g. 3Rv10 c„ 3R/10 h 
3 4 , 5 
10. Cho tam giác ABC cân tại A nội tiếp đường tròn (O). Gọi E và F theo 
thứ tự là hình chiếu của O trên AB và AC. 


Khẳng định nào sau đây đúng ? 


FT n =— 


A.OE = OF B. AO là tia phân giác của BAC 
C. AAEF cân tại A D.A), B), C) đều đúng 
ĐÁP ÁN 


[BM] 1 [5 [J#[4[5I56I7]5]5|19® 
|[Cau|D|B|A|[c|A|D|B|Al|loc|lD 
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Vấn đề 3. VỊ TRÍ TƯƠNG ĐỐI CỦA ĐƯỜNG THẮNG 
VÀ ĐƯỜNG TRÒN 
H.  KIẾN THỨC CÑN NHÚ 


I Ba vị trí tương đối của đường thẳng và đường tròn 
Xét đường tròn (O: R) và đường thẳng (a). 
Gọi OH = d là khoảr ; cách từ tâm O đến (a). 


Vị trí tương đối của đường | Số điểm | Hệ thức giữa d où 


thẳng (a) uà đường tròn (O; R) | chung |. R 
Đường thẳng và đường tròn cắt nhau. 2 d<R 
Đường thẳng và đường tròn tiếp n d.P 
xúc nhau. 5 | 
Đường thẳng và đường tròn không , 

Í b 0 d>R 
giao nhau. 

(a) 
` —<~Z” 
d<R 


[II| Tiếp tuyến của đường tròn 
1) Định nghĩa 
Khi đường thẳng (a) và đường tròn (O) chỉ có một điểm chung C, 
ta nói : 
se (a) và (O) tiếp xúc với nhau tại C hoặc 
© (a) là tiếp tuyến của (O) tại C và C là tiếp điểm. 
2) Định lí 
Nếu một đường thẳng là tiếp tuyến của một đường tròn thì đường 
thẳng đó vuông góc với bán kính đi qua tiếp điểm. 
: * Đường thẳng (a) là tiếp 
Giả thiết tuyến của đường tròn (O). 
*_C là tiếp điểm. 
Rết luận | (a) LOC tại C. 
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3) Các dấu hiệu nhận biết tiếp tuyến của đường tròn 
a) Nếu một đường thắng và một đường tròn chỉ có một điểm 
chung thì đường thăng đó là tiếp tuyến của đường tròn. 
b) Nếu khoảng cách từ tâm đường tròn đến đường thẳng bằng bán 
kính của đường tròn thì đường thẳng đó là tiếp tuyến của đường 


tròn. 
L*. Đường tròn (O; R) uà đường thẳng (a). 
Giả thiết | R J ` x. 
¡— d= khoảng cách từ Ó đến (a) uà d = R. 
Kết luận: |_ ta) là tiếp tuyến của (O) 


e) Nếu một cương thẳng đi qua một điểm của đường tròn và vuông 
góc với bán kính đi qua điểm đó thì đường thẳng nói trên là 
tiếp tuyến của đường tròn. 


*' Đường thẳng (a) 
Giả thiết | * C thuộc (O). 
* (a) LOC tại C. 
Kết luận |_ ta) là tiếp tuyến của (O) 


4) Hai tiếp tuyến cắt nhau 
Định lí 
Nếu hai tiếp tuyến của một đường tròn cắt nhau tại s. điểm thì : 
e - Điểm đó cách đều hai tiếp điểm. 
- ®_ Tia kẻ từ điểm đó và đi qua tâm đường tròn ià tia phân giác 
của góc tạo bởi hai tiếp tuyến. 
©  Tia kể từ tâm đường tròn và đi qua điểm đó là tia phân giác 
của góc tạo bởi hai bán kính đi qua hai tiếp điểm. 
e Đường thẳng đi qua điểm đó và qua tâm đường tròn là đường 
trung trực của đoạn thẳng nối hai tiếp điểm. 


Tiếp tuyến tại A uà B của (O) cắt 


Giả thiết | rụng tại M (A uà B là tiếp điểm). 


* MA =MB 
* ñn = ña M 
Kết luận - _ 
: * Ớ; =Ó¿ 


121 


6) 
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5) Đường tròn nội tiếp tam giác 


Đường tròn bàng tiếp tam giác 


' đường phân giác của các góc 


Đường tròn tiếp xúc với ba cạnh 
của một tam giác gọi là đường 
tròn nội tiếp tam giác, còn 
tam giác gọi là tam giác ngoại 
tiếp đường tròn. B 
Tâm của đường tròn nội tiếp tam giác là giao điểm của cád 
đường phân giác của các góc trong của tam giác. 
* AB, AC, BC là tiếp tuyến của (l). 
H, P, K là tiếp điểm 


Giả thiết | x TM ~ TK = IP = bán kính của (1) 
¬ Âi = Â›, Bì = Ba, Ổ¡ = Ô¿ 
Kết luận | Đường tròn (l) nội tiếp tam giác ABC. 


Đường tròn tiếp xúc với một cạnh của một tam giác và tiếp xúc 
với các phần kéo dài của hai cạnh kia gọi là đường tròn bàng 
tiếp tam giác. 
Tâm đường tròn bàng tiếp trong góc A của tam giác ABC là Ỹ 
giao điểm của đường phân giác 
trong của góc A và đường phân 
giác góc ngoài tại B (hoặc tại 
C), hoặc là giao điểm của hai 


ngoài tại B và C. 
Mỗi tam giác có ba đường tròn bàng tiếp. 


* BC, A+x, Ay là tiếp tuyến của (2). 
L,M, N là tiếp điểm 


Giả thiết | „ Jị, ~ JM s JN = bán kính của (Ở) 
`a Âi = Â›a, Bị = Ba, Ôi = Ô2 
k Kết luận Đường tròn (J) là đường tròn bàng 


tiếp tam giác ABC. 


b. ĐÑI TẬP 


. Từ điểm A nằm bên ngoài đường tròn (O ; 8em) sao cho OA = 12em. Rẻ 
tia Ax tạo với AO một góc 30”. Gọi H là hình chiếu của O trên Ax. 
Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. Tia Ax và đường tròn (O) không có điểm chung nào 
B. Tia Ax và đường tròn (O) chỉ có một điểm chung 
€. Tia Ax và đường tròn (O) có hai điểm chung 

. Cho đường tròn (O ; R) và đường thẳng a. Gọi d là khoảng cách từ 
tâm O đến a. 

Điền vào chỗ trống (..) để được các khẳng định đúng : 


Vị trí tương đối của a và (O) 


| 
a và (O) cắt nhau | 
| 
| 


.a và (O) không giao nhau 


. Cho đường tròn (O ; 5cm). Một đường thẳng đi qua điểm A nằm ngoài 
đường tròn cắt đường tròn tại B và C sao cho AB = BC. 
Kẻ đường kính CD. Tính độ dài AD. 

A. 10cm B. 12em C. lõcm D.16cm 

„ Cho đường tròn (O ; R), bán kính OA, dây CD là trung trực của OA. Kẻ 
tiếp tuyến với đường tròn (O) tại C, tiếp tuyến này cắt đường thẳng 
OA tại I. 

Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. AOAC là tam giác đều B. Tứ giác OCAD là hình thoi 
'Ơ. ƠI = RV8 D.A), B), C) đều đúng 

, Cho đường tròn (O ; R) và điểm P nằm bên ngoài đường tròn sao cho 

OP = 2R. Kẻ hai tiếp tuyến PM và PN với đường tròn. 

Khẳng định nào sau đây sai? 

A. MON = 120° B. APMN là tam giác đều 
C.MN =R D. A), B) đúng ; C) sai 

. Cho tam giác đều ABC ngoại tiếp đường tròn (O ; 2em). Diện tích của 
tam giác ABC bằng : 


A. 6cm? B.12/38m?  C. 34B, D. _... 
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7. Cho tam giác ABC vuông tại A có AB = 6em, AC = 8cm ngoại tiếp 
đường tròn (I ; r). Tính r. 
A. 2cm B. 25cm C. 3,3cm D. 1,4em 
8. Xét bài toán : “Cho góc xAy (khác góc bẹt) và lấy điểm D tùy ý trên 
cạnh Ax. Hãy nêu cách dựng đường tròn tâm O tiếp xúc với Ax tại D 
và tiếp xúc với Ay”.Hãy sắp xếp một cách hợp lí các câu sau để được 
lời giải của bài toán trên. 
a) Dựng tia phân giác At của góc xÂy cắt d tại O 
b) Dựng đường tròn (O ; OD). Đó là đường tròn cần dựng 
c) Qua D dựng đường thẳng d vuông góc với Ax 
d) Dựng góc xAy khác góc bẹt và lấy điểm D trên cạnh Ax. 
Sắp xếp nào sau đây hợp lí đ 
A.c), b), a), d) 
B. d),a), b), e) 
C. d),c), a), b) 
D. a), b), d), c) 
9. Cho hình thang ABCD có A==90° và =2 ngoại tiếp đường 
tròn tâm O : * 
Khẳng định nào sau đây sai? 
A. Chu vi hình thang ABCD băng hai lần tổng hai cạnh đáy 
B. AAOD là tam giác đều 


C. 0B~2É 
D 


A: 


D. A),,B), C) đều đúng 
10. Cho tam giác ABC ngoại tiếp đường tròn tâm I. Gọi J là tâm đường 
tròn bàng tiếp trong góc A tiếp xúc với BC, AB, AC theo thứ tự tại D, 
E, F. Khẳng định nào sau đây sai? 
A. Ba điểm A, I, J thẳng hàng 
B. AIBJ là tam giác vuông 
C. Bốn điểm B, I, C, J cùng thuộc một đường tròn 
D. A) và C) đều đúng ; B) sai 
ĐÁP ÁN 
Bài |j 1 | 3 |5 42 |J 5 |6 |7 |9 |10 | 
C B D 


[Cau | C | x |A |D|Cc|BIA 
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Vấn đề 4. VỊ TRÍ TƯƠNG ĐỐI CỦA HAI ĐƯỜNG TRÒN 
ï. KIẾN THỨC CN NHỚ 


IÑ Ba vị trí tương đối của hai đường tròn 
Xét hai đường tròn (O; R) và (O'; rì. 
Đặt OO' = đ và giả sử R » r 

a) Hai đường tròn cắt nhau tại hai điểm 

©- Từnh chất: Khi hai đường tròn cắt nhau 
thì đường nối tâm là trung trực của 


~ 


đoạn nối hai giao điểm của hai đường 
tròn đó (OƠ' là trung trực của AB). 

« Hệ thưcR-r<d<R+r 

b) Hai đường tròn tiếp xúc nhau 

e© - Tính chất: Nếu hai đường tròn tiếp xúc nhau thì tiếp điểm nằm 
trên đường nối tâm (A là tiếp điểm = A e OO') 


Tiếp xúc ngoài Tiếp xúc trong 


d=R+r 
c)_ Hơi đường tròn không cắt nhau 


Ngoài nhau Chứa nhau Đồng tâm 

d>R+r đcR-r d=0 

[z] Tiếp tuyến chung của hai đường tròn 

e _ Tiếp tuyến chung của hai đường tròn là đường thẳng tiếp xúc với cả 
hai đường tròn đó. : 

a) Hai đường tròn cắt nhau có hai tiếp tuyến chung ngoài (hình a). 
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Íb Hai đường tròn tiếp xúc ngoài có hai tiếp tuyến chung ngoài và 
một tiếp tuyến chung trong (hình b). 

e) Hai đường tròn tiếp xúc trong chỉ có một tiếp tuyến chung (hình c). 

đd) Hai đường tròn ngoài nhau có hai tiếp tuyến chung ngoài và hai 
tiếp tuyến chung trong (hình d). 

e) Hai đường tròn chứa nhau không có tiếp tuyến chung. 

f®_ Hai đường tròn đồng tâm không có tiếp tuyến chung. 


Hình c 


0. BÑI TẬP 
1. Cho hai đường tròn (O ; R) và (O' ; R) cắt nhau tại A và B. 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. AB là đường trung trực của OO” 
B. OO' là đường trung trực của dây AB 
C. Tứ giác OAOF là hình thoi 
D. A), B), C) đều đúng 
2. Cho hai đường tròn (O ; 13cm) và (O' ; 15cm) cắt nhau tại A và B sao 
cho AB = 24cm. Tính độ dài OO'. 
A. 11cm B. 13cm C. 14cm D. 15cm 
8. Cho hai đường tròn (O) và (Ơ) cắt nhau tại A và B. Gọi I là trung 
điểm của OƠ'. Qua A vẽ đường thẳng vuông góc với IA cắt (O) tại C và 
cắt (O') tại D. So sánh AC và AD. 
A.AC = AD B. AC<AD 
C. AC>AD D. Không so sánh được 
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4. Cho hai đường tròn (O) và (O') tiếp xúc ngoài tại A. Vẽ hai bán kính 
OM và ƠN song song với nhau thuộc cùng một nửa mặt phẳng có bờ 
OƠ'. Tam giác MAN là tam giác gì? 

A. Tam giác cân B. Tam giác vuông 
C. Tam giác đều D. Tam giác vuông cân 

5. Cho hai đường tròn (O ; 8cm) và (O' ; 5cm) tiếp xúc ngoài tại M. Gọi 
AB là tiếp tuyến chung của hai đường tròn (A c (O), 
B c (O)). Tính độ dài AB. (Làm tròn kết quả đến chữ số thập phân 
thứ hai) 

A.8,75cm B. 10,85cm C. 12,65cm D. 14,08cm 

6. Gọi O là trung điểm của đoạn thẳng AB. Vẽ các đường tròn 
(O ; OA) và (B ; BA). Kẻ một đường thẳng qua A cắt hai đường tròn 
(O) và (B) theo thứ tự tại C và D. 

Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. Hai đường tròn (O) và (D) tiếp xúc trong tại A 
B. AC = CD 

C.OC //BD 

D.A);B), C) đều đúng 

7. Cho hai đường tròn (O) và (O') cắt nhau tại A và B. Một đường thẳng 
qua A (không đi qua hai tâm) cắt (O) tại C và cắt (O) tại D. Vẽ các 
đường kính AOE và AOF 
Khẳng định nào sau đây sai? l 
A. Ba điểm E, B, F thẳng hàng B. EC /FD 


ˆŒ.OO'= SBF D.A), B) đúng ; C) sai 


8. Cho hai đường tròn (O ; R) và (O' ; R) cắt nhau tại A và B sao cho tâm 
đường tròn này nằm trên đường tròn kia. Tính theo R diện tích tứ 
giác OAO'B 


L 2 
Ä, KH B. SA C. R2V5 


p, R5 

5 2 

9. Cho hai đường tròn (O) và (O') tiếp xúc ngoài tại M. Kẻ tiếp tuyến 
chung ngoài AB và CD với A, C thuộc (O) và B, D thuộc (Ơ) 
Khẳng định nào sau đây sai? 
A. AIBD ~ AIAC . B. ABƠD ~ AAOC 
C.BD / AC D.A), C) đúng ; B) sai 
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10. Cho hai đường tròn (O ; 5em) và (' ; 3em) tiếp xúc ngoài nhau tại A. 
Vẽ tiếp tuyến chung ngoài BC (B e (O) và C e (O')). Vẽ đường tròn ([I ; 
r) tiếp xúc với BC tại M và tiếp xúc ngoài với hai đường tròn (O) và 
(O) tại N và P. Tính độ dài r. (Làm tròn kết quả đến chữ số thập 
phân thứ hai) 
Khẳng định nào sau đây đúng? 

- A,0,7Bcm B. 0,95cm C. 124cm D. 1,83cm 
ĐÁP ÁN 


Bài |1 | 2 |3 |4 |5 gJ75]19 10 
Câu | B|CG|A|B|IC D|GIAI|ĐD B | 


ÔN TẬP CHƯƠNG II 
f. KIẾN THỨC CÂN NHỚ 


STT Hình vẽ Nội dung 
i © Tam giác vuông thì nội tiếp đường tròn 
= (đường tròn này có tâm là trung điểm 
ñ Z7 e sạnh huyền và bán kính bằng nửa cạnh 
1 huyền). 


e« Tam giác nội tiếp đường tròn và có một 
cạnh là đường kính của đường tròn thì 
đó là tam giác vuông. 


, Hi « Đường tròn là hình có tâm đối xứng. 
P2 « Tâm của đường tròn là tâm đối xứng 
của đường tròn đó. 
« Đường tròn là hình có trục đối xứng. 


e« Bất kì đường kính nào của đường tròn 
3 cũng là trục đối xứng của đường tròn đó. 
e Đường kính nào đi qua trung điểm của 
LÒ 5m.) 


một dây thì vuông góc với dây ấy và 
đảo lại. 
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B € © Hai dây bằng nhau thì cách đều tâm và 


f ọ đáo lại 
AB=CŒD «s OH=OK 


ls Dây lớn hơn thì gần tâm hơn và đảo lại. 
AB>CD «6ã OH<OK 
e_ Đường kính là dây lớn nhất của đường tròn. 


Khi đường thẳng (a) và đường tròn (O) 
chỉ có một điểm chung thì ta bảo : 

se “Đường thẳng (a) và đường tròn (O) 
tiếp xúc nhau” 

(a) hay 

s “Đường thẳng (a) là tiếp tuyến của đường 
tròn (O)” 
Điểm chung H gọi là tiếp điểm. 


e« Nếu một đường thẳng là tiếp tuyến của 
đường tròn thì đường thẳng đó vuông 
góc với bán kính đi qua tiếp điểm. 

(a) L « Đảo lại, nếu một đường thẳng đi qua một 

H điểm của đường tròn và vuông góc với 
bán kính qua điểm đó thì đường thẳng 
nói trên là một tiếp tuyến của đường 
tròn 


Nếu một đường tròn có hai tiếp tuyến 
cắt nhau tại một điểm thì : 

a) Điểm đó cách đều hai tiếp điểm 

(MA = MP;› 

b) Tia kẻ từ điểm đó và đi qua tâm 
đường tròn là tia phân giác của góc 
tạo bởi hai tiếp tuyến (MO là tia phân 
giác của góc AMB) 

e) Tia kẻ từ tâm đường tròn và đi qua 


199 


điểm đó là tia phân giác của góc tạo 
bởi hai bán kính đi qua hai tiếp điểm 
(OM là tia phân giác của góc lAOB) 

Đường thẳng qua điểm đó và qua tâm 
đường tròn là trung trực của đoạn 


d 


= 


thẳng nối hai tiếp điểm. 
(ƠOM là trung trực của AB) 
—d = khoảng cách tư tâm O đến đường | 
thẳng (a). 


Đường tròn (O) và 


hhöyớn đường thẳng (a) 


d<R Cắt nhau (có hai điểm chung) 


Tiếp xúc nhau (có một điểm 
chung), đường thẳng (a) là 
một tiếp tuyến của đường 
tròn (O)). 


d»R Không có giao điểm. 


Đường tròn nội tiếp tam giác là đường 

tròn tiếp xúc với ba cạnh của tam giác 

(trong trường hợp này ta bảo “fưm giác 

ngoại tiếp đường tròn”). 

se Đường tròn nội tiếp tam giác có : 

- Tâm là giao điểm các đường phân giác 
các góc trong của tam giác. 

- Bán kính bằng khoảng cách từ tâm 

đường tròn đến một cạnh của tam giác. 

Đường tròn bàng tiếp tam giác là đường 

tròn tiếp xúc với một cạnh của tam giác 

và tiếp xúc với phần kéo dài của hai 

cạnh kia. 

- Tâm đường tròn bàng tiếp trong góc A 

là giao điểm của đường phân giác trong 
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của góc A và đường phân giác góc ngoài 
tại B (hoặc tại C), hoặc là giao điểm của 
hai đường phân giác của các góc ngoài 
tại B và C. 

~ Mỗi tam giác có ba đường tròn bàng tiếp. 


Vị trí tương đối của hai đường tròn (O; R) uà (O) r) 
d =O0O' = Độ dài đoạn nối hai tâm của hai đường tròn 


« Đường nối tàm hai đường tròn là đường 


+ 


Hai đường tròn cắt nhau (có hai giao 


điểm). 


« Điều kiện R-r<d<R+r 


` trung trực của đoạn thẳng nối hai 
giao điểm. 
se Hai đường tròn cắt nhau có hai tiếp 
tuyến chung (hai tiếp tuyến chung ngoài). 
Hai đường tròn tiếp xúc nhau (có một 
giao điểm) 
«Ổ Điều kiện 
a) Hai đường tròn tiếp xúc ngoài : 
d=R+r 
b) Hai đường tròn tiếp xúc trong : 
d=z#-r (R>rn) 
s « Tiếp điểm nằm trên đường thẳng nối 


hai tâm. 
se Tiếp tuyến chung. 
Hai đường tròn tiếp xúc ngoài có ba 
tiếp tuyến chung (một tiếp tuyến 


a 


chung trong và: hai tiếp tuyến chung 


ngoài). 
b) Hai đường tròn tiếp xúc trong có duy 
nhất một tiếp tuyến (chung ngoài). 
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đo) Hai đường tròn ngoài nhau (không có 
ae iao điểm) 
l g 


se Điều kiện d>R+r 
14 


t « Hai đường tròn ngoài nhau có bốn tiếp 
Có) tuyến chung (hai tiếp tuyến chung 


trong và hai tiếp tuyến chung ngoài). | 
Hai đường tròn chứa nhau (không có 
điểm chung) 

« Điều kiện d<R-r 

« Hai đường tròn chứa nhau không có 

tiếp tuyến chung. 


8. BẰITẬP 


1. Cho tam giác ABC cân tại A nội tiếp đường tròn tâm O. Gọi D và E 
theo thứ tự là hình chiếu của O trên hai cạnh AB và AC. 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. OAB=OØAC „ 
B. AADE cân tại A -Ắ 
C. AO là đường trung trực của cạnh DE 
D. A), B), C) đều đúng * 

2. Cho đường thẳng xy. Tâm O của đường tròn có bán kính 4cm và tiếp 
xúc với đường thẳng xy, tâm O nằm trên đường nào ? 
Khẳng định nào sau đây đúng nhất? : 
A.O nằm trên đường thẳng song song với xy 
B. O nằm trên đường thẳng song song với xy và cách xy 4em 
C.O nằm trên hai đường thẳng song song với xy và cùng 

cách xy 4em 

D.A), B), C) đều sai 

3. Cho đường tròn (O ; R) và điểm P nằm ngoài đường tròn sao cho OP = 
2R. Kẻ tiếp tuyến PM (M là tiếp điểm) và đường thẳng d vuông góc 
với OP tại P. Gọi N là giao điểm của tia OM và d. Tính số đo góc 
ONP. 
A.30° B. 45° C.60° D.90° 
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4. Cho đường tròn (O ; 6cm) và dây AB = 8/2em. Đường thắng qua O 
vuông góc với AB cắt tiếp tuyến của (O) tại A ở C. Độ dài của OC 
bằng: k 
A.15em B. 18cm C. 20cm D.22cm 

ð. Cho tam giác ABC có đường tròn nội tiếp tiếp xúc với AB, BC, AC 
theo thứ tự tại M, N, P, BC = a và chu vi bằng p. Tính AM theo a và p 


A.AM=p+a  B. AM=p-ZaC. AM=9p-aD. AM=S-a 


6. Cho đường tròn (O) và điểm A e (O). Vẽ đường tròn tâm I đường kính 
OA và dây AM của (O) cắt () tại N. Vẽ tiếp tuyến của (O) tại A cắt tia 
ON tại P. Khẳng định nào sau đây sai? 

A. OP là đường trung trực của AM 

B.A PAM là tam giác cân ˆ 

C. PM là tiếp tuyến của đường tròn (O) 
D.A), B) đúng ; €) sai 

7. Cho hai đường tròn ngoài nhau (O) và (Ơ'). OA và OB là hai bán kính 
song song và cùng chiều với nhau. AB cắt đường tròn (O') tại C. OA và 
ƠC cắt nhau tại L. l 
Khẳng định nào sau đây đúng nhất? 

A.AIAC cân tại I 

B. I là tâm của một đường tròn tiếp xúc ngoài với hai đường tròn (O) 
và (O') 

C. A), B) đều đúng 

D.A) đúng ; B) sai 

8. Cho hai đường tròn (O ; 10cm) và (O' ; 6cm) tiếp xúc ngoài tại M. Tiếp 
tuyến chung AB (A và B là tiếp điểm, A e (O)) cắt đường thẳng OO' 
tại C. Độ dài CO' bằng: 

A. 16cm B. 24cm C. 28cm D. 34cm 

9, Cho tam giác ABC có B >C. Đường tròn (A ; AB) cắt cạnh AC tại M 
và cắt tia đối của tia AC tại N. Từ M vẽ MP song song với BN (P e 
BC). Khẳng định nào sau đây đúng? 


A. MP = BMAg“—C B. MP - BM+g® : 
C. MP = BN.tg(B -C) -— Đ.A), B), O) đều sai 
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10. Cho hai đường tròn (O) và (O') tiếp xúc ngoài tại A. Kẻ hai đường 
kính AOB vả AƠC. Gọi MN là tiếp tuyến chung của hai đường tròn, 
M c (O), N e (Ơ) Gọi D là giao điểm của hai tia BM 
và CƠN. ` 
Khẳng định nào sau đây đúng? 

Á. AMAN vuông tại A 

B. Tứ giác AMDN là hình chữ nhật 

C. DA là tiếp tuyến chung của (O) và (O') 
D.A), B), C) đều đúng 

11. Xét bài toán: “Cho đường tròn (O;5cm) tiếp xúc với đường thẳng xy. 
Hãy nêu cách dựng đường tròn (I ; 3cm) tiếp xúc với đường ko Xxy 
và tiếp xúc ngoài với đường tròn (O)” 

Hãy sắp xếp một cách hợp lí các câu sau để được lời giải của bài toán 
trên. 
a) Dựng cung tròn (O ; 8cm) cắt d tại I 
b) Dựng đường thẳng d song song với xy và cách xy 3cm 
c) Dựng đường tròn (O ; em) và tiếp tuyến xy 
d) Dựng đường tròn (I ; 3em) 
Đó là đường tròn cần dựng 
Sắp xếp nào sau đây hợp lí : đ ÁP 
A.a), e), d), b) 
B.b), a), e), d) 
€. c), b), a), đ) 
D. A), B), C) đều không hợp lí 

12. Cho hai điểm A và B tùy ý trên đường tròn (O). Vẽ tiếp tuyến xy tại 
A, vẽ BH vuông góc với xy tại H. Vẽ phân giác ngoài tại B của tam 
giác OBH cắt tia AO tại C.Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. Điểm C thuộc đường tròn (O) 
B. Điểm C nằm bên trong đường tròn (O) 
C. Điểm C nằm bên ngoài đường tròn (O) 


ĐÁP ° 
| Bài | 1 11 |12 
| Câu E re rim†e D|ỊC|IA 
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HƯỚNG DẪN GIẢI 
1. SỰ XÁC ĐỊNH ĐƯỜNG TRÒN 


TÍNH CHẤT ĐỐI XỨNG CỦA ĐƯỜNG TRÒN 
1. ŒA), B), C) đều đúng 


2. ( 

A. Qua một điểm ta vẽ được vô số đường tròn (H.1) 

B. Qua hai điểm ta về được vô số đường tròn, tâm những đường 
tròn đó đều thuộc đường trung trực của đoạn thẳng nối hai 
điểm đã cho (H.2) 

€. Qua‹ba điểm không thẳng hàng ta vẽ được một và chỉ một 
đường tròn. Tâm dường tròn đó là giao điểm các đường trung 
trực của các đoạn thẳng tạo bởi ba điểm đó (H.3) 

D. Qua ba điểm thẳng hàng ta không vẽ được đường tròn nào (H.4) 


B 
Hình 1 
Hình 2 
_ B C 
® 
Hình 4 
Hình 3 


3. (Ð Nhắc lại định lý sau : ¬ G 


a) Tâm của đường tròn ngoại tiếp tam giác vuông là trung điểm 
của cạnh huyền 

b) Nếu một tam giác có một cạnh là đường kính của đường tròn 
ngoại tiếp thì tam giác đó là tam giác vuông 
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A. AAMB nội tiếp đường tròn (O) có AB là đường kính nên AAMB 
vuông tại M 
Từ tam giác AMB đường cao MH, ta có : 
MH? = HA.HB (*) 


Do HA = HO = LOA - ÌR B 
s5 
= HB«z 2R- SỐ 
2 : 
2 2 
(®= MH?=1R.3p-~ÊR“ _ mụ _ |3R” _ Rv3 
CS: TONN] FIAEE—) 
2 
Ta có : Sawp = 3 MHAAP < 2. ĐỂ 2g „ RO8 
BC? = 62 = 1 
5. (Ä Ta có : W0 bảng ực 


ABỶ + AC = (3,6)” + (4,8)? = 36 (2) 
(1) và (2) BC? = AB? + AC? =› AABC vuông tại A 
= BC là đường kính đường tròn (O ; R) ngoại tiếp AABC 
= R= 2 BC = 2.6 =3 (em) 


6. (B)AMNP vuông tại M nội tiếp đường 
tròn (O ; 10cm) nên cạnh 
huyền NP là đường kính của (O) 
= NP = 20cm 
Từ AMNP có M = 909, Ñ = 419. Ta có : 
MN = NP.cos41” = 20.0,7547 = 15,0941 + 15 (em) 
MP = NP.sin41° = 20.0,656 = 13,1211 ~ 13 (cm) 
CVwụp = MN + MP + NP = lỗ + 13 + 20 = 48 (cm) 
7. Theo tính chất hình chữ nhật: “Hai đường chéo của hình chữ 
nhật bằng nhau và cắt nhau tại trung điểm của mỗi đường” 
e  ABCD là hình chữ nhật (gt) k 
= OA = OB = OC =OD 
Do đó O là tâm đường tròn đi 
qua A, B,C,D 
e AABD vuông tại A nội tiếp đường tròn 
(O) nên BD là đường kính của (O). 
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Do đó BD là trục đối xửng của đường tròn (O) 
Ta có : BD = VAB? + ADẺ = v18 + 24? = V900 = 30 (em) 


= EB - 1BD= a0 - 15em 
2 2 


8. (O Ta có: OP°®=9?+1”=5= OP= Võ 
Vậy điểm Paiằm trên đường tròn (O; v5) 
9. (A) Lời giải của bài toán như sau : 
c) Dựng tam giác ABC 
b) Dựng d và d' theo thứ tự là đường trung trực của AB và BC, d 
và d' cắt nhau tại O 
a) Dựng đường tròn tâm O bán kính OA 
Đó là đường tròn ngoại tiếp AABC cần dựng 
(Xem hình vẽ ở để bài) 
10.(© Ta có : 
e MvàM đối xứng nhau qua AB 
= AB là đường trung trực của MM' (1) 
e AAOB vuông tại O (gt) 
= AB là đường kính của 
đường tròn (I hay I e AB (2) H ặ 
(1) và (2) = IM = IM'. Mà M < (I) nên M' e (ID) 


2. ĐƯỜNG KÍNH VÀ DÂY CỦA ĐƯỜNG TRÒN 
LIÊN HỆ GIỮA DÂY VÀ KHOẢNG CÁCH TỪ TÂM ĐẾN DÂY 


1. ® 
A. Ta có : AB 1L CD tại I (gt) q) 
=IC=JD (3) 


(1) và (2) = AB là đường trung trực 
của đây CD = AC = AD= AABC cân tại A 
B. Ta có : AC = AD (cmt) 


= OE = OF (hai dây bằng nhau thì cách đều tâm) v 
C. Ta có: EA = EC (vì OE L AC) (3) 
và FA = FD (vì OF L AD) (4) 


(3) và (4) => EF là đường trung bình của AACD = BE = sCD 
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2. () Từ AOIM vuông tại I, ta có : 
MI = VOMP - OIÊ = V34? - 302 
= ý2B6 = 16 (cm) 
Do OI L MI (gt) = MI = IN 
= MN = 2MI = 2.16 = 32 (cm) 
3. (A)Ta có OH L AB (gt) 


= HA = HB = 2 AB = 2 19,2 = 9,6 (em) p. 2HIÊ. AE, 
Từ AOHA vuông tại H, ta có : 


OA = VOH? : HA? 
= (1,2)? + (9,62 = VT44 = 12 (em) 


4. @ Ta có : : 
« IO=IB (gt) @) 
« IƠ=ID@wìOBLCD) (2) 
« CDLOB (t) (3) z 
(1), (9) và (3) = Tứ giác OCBD 
là hình thoi (vì có hai đường D 


chéo vuông góc với nhau tại trung điểm của mỗi đường) 

* Ghi chú: Học sinh có thể chứng minh AOBC và AOBD là hai 
tam giác đều để suy ra OC = BC = BD = OD. Từ đó suy ra tứ 
giác OCBD là hình thoi 

õ. (@ Ta có: AM // BN (cùng vuông góc với CD) 
=> Tứ giác AMNB là hình thang vuông 
Ta có : IC = ID (gt) 

=0OILCD Œ) 

=OI/AM//BN 
Trong hình thang AMNB có 
OA = OB (Œt) và OI /AM//AN 

=IM=INÍ (3) 

Từ (1) và (2) ta có OI vừa là đường cao, vừa là trung tuyến 
của AMON nên tam giác này cân tại O 
6. @Ó 
Ta có : HA = HB (gt) = OH I1 AB 
KC = KD (gt) = OK 1 CD 
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Do: AB = CD (gt) => OH = OK 
Hai tam giác vuông OHP và OKP có : 
OP : cạnh huyền chung ; 
OH = OK (emt) 
Do đó xOHP = AOKP 
= PH = PK và ÔPH = OPR 
7. (B) AMNP nội tiếp đường tròn (O) có cạnh MN là đường kính của (O) 
= AMNP vuông .ai P 


= NP =VMN” - MPẺ = j132 122 = /28 = 5 (cm) 
Từ VMNP đường cao PH, ta có : 
PH.MN = PM.PN 


PM.PN _ 13.5 
+ PH= MN “¬= ~4,6(cem) 
Ta có : MN I PQ (gt) > HP < HQ 
= Pq =2HP-= 2.4,6 = 9,2 (cm) 
8. (A)Vẽ OM L AB = MA = MB = 12cm 


Từ AOMA vuông tại M, ta có : 


A 


=—=0,8 = Â=379 
OA lỗ 5 


AAOB có OA = OB = 15cm 
= AAOB cân tại O = A =  = 37° 
= Ô =180° - 9.379 = 106° 


9. (O Ta có: ` 
`. —- 
8 3 


Từ AOCI vuông tại O, ta có : 


Ỷ 3 
= VOC? + O2 = la? +[Š ". - 


ACED nội tiếp đường tròn (O) có cạnh CD là đường kính 
= ACED vuông tại E 
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Hai tam giác vuông COI và CED có © chung 


=> ACOI~A4OED = CÓ „ CÍ 
CE CD 


COCD R2R 6R 3RV10 
=>CE-= = = = 
CI  RVi0 v10 5 
3 


10. (Ta có AABC cân tại A = AB = AC = OE = OF 
Hai tam giác vuông AOE và AOF có : 
OA : cạnh huyền chung 
OE = OF (emt) => AAOE = AAOF 
s tá =Ãa¿ () 
AE=AF (2) 


(1) = AO là tia phân giác của BAC 
(2) = AAREF cân tại A 


3. VỊ TRÍ TƯƠNG ĐỐI CỦA ĐƯỜNG THẮNG 
VÀ ĐƯỜNG TRÒN 


1. (C) Từ AAOH vuông tại H, ta cỏ : 
OH = OA.sinA = 12.sin30” = 12.0, = 6 (em) 
= OH < R (bán kính) 
Vậy tia Ax và đường tròn (O) 
cắt nhau tại hai điểm 
2. Điền vào chỗ trống (..) : 


Vị trí tương đối của a và (O) | Số điểm chung | Hệ thức giữa d và R 
a và (O) cắt nhau | 2 d<R 
a và (O) tiếp xúc nhau Ì ệ 
—a và (O) không giao nhau # 
3. (Ä) Ta có: 
« AB=BC (gt) 
s« _ ACBD nội tiếp đường tròn (O) 
có cạnh DC là đường kính nên 
CBD = 90° hay DB L AC 
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(1) và (2) = DB là đường trung tuyến đồng thời là đường cao 
của AACD nên tam giác này cân tại D = DA = DC = 10cm 
4.) 

A. Gọi J là giao điểm của OA và CD. 
Do CD là đường trung trực của OA 

=2CA =CO=R 
Do đó OA =OC=CA=R (1) 
Vậy AOAC là tam giác đều 

B. Chứng minh tương tự trên, ta có : 
OA =OD = AD=R (2) 
(1) và (2) = OC = OD = AC = AD =R 
Vậy tứ giác OCAD là hình thoi 


e«Ổ Cách khác : Ta có: CD L OA (gt) (1) 
JO =JA (gt) (2) 
JC = JD (vì OA L CD) (3) l 


(1), (2) và (3) = OCAD là hình thoi 
Ơ. Xét tam giác OCI, ta có : 


» OCI =90° (tiếp tuyến vuông góc với bán kính đi qua tiếp điểm) 


«  COI= 60° (vì AOAC đều) = CI ='QC.tgCOI = R.tg60° =R./3 


5. (© 
A.Ta có PM L OM (tiếp tuyến vuông góc với bán kính đi qua 
tiếp điểm) 


=> OMP = 90° 
Từ AOMP vuông tại M, ta có : 
OM R 1 
POM=——=_——=_— 
`. OP  ?R 2 
= POM = 60° 


Ta có: POM= PON =60° (theo tính chất của hai tiếp tuyến 
cắt nhau). Do đó : MON = 1209 
B. Ta có : PM = PN (theo tính chất của hai tiếp tuyến cắt nhau) 
= APMN cân tại P (1) 
Từ AOMP, ta có : Õ; + P, = 90° = ¡ = 90° - 609 = 30% 
= Pị = P; =30° (theo tính chất cúa hai tiếp tuyến cắt nhau) 
Do đó MPN = 60° (2) 
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(1) và (2) => APMN là tam giác đều 

C. AOMN cân tại O, có MON -= 120° (emt) 

= ỐMN = ÔNM =30° = MON > ÔMN = MN > ON 

* Nhắc lại : Trong một tam giác cạnh đối diện với góc lớn 
hơn thì lớn hơn 

6. Œ) Ghi nhớ : 

se Trong tam giác đều ABC, đường cao AH đồng thời là đường 
phân giác của -Â, đường trung tuyến, đường trung trực của BC. 

« Do đó: Trong tam giác đều ABC, điểm O là tâm đường tròn 
nội tiếp đồng thời là trực tâm, trọng tâm, tâm dường tròn 
ngoại tiếp của của tam giác đó. 

Từ đó ta có : Á; = Â; = 302 và AH = 3.OH = 6em 


AAHB vuông tại H, ta có: cos A¡ = 


AH 6 6 
= AB= —= =—== 4/3 (cm) 
cosÁ¡ cos30° v3 
2 
= AB = AC = BC = 4/5 (em) (AABC đều): tị C 


Ta có: Sạnc = s.BCAH - 5.4/36 ~ 12/8 (cm) 


1. (@) Đường tròn (I, r) tiếp xúc với các cạnh 
AB, AC, BC theo thứ tự tại M,N, P. 
Ta đã biết tiếp tuyến vuông góc 
với bán kính đi qua tiếp điểm. 


Do đó: IM LAB;IN LAC;IPLBC B P 
Ta có: Sang = 2IMAB ` gTÁB Œ) 

Sa¡c = LIN.AC = Ì+r.AC (2) 

S0: T2 An ca 

Smc =+IP.BC= Ì xBG ) 

mẹ =2 1F.BC= 


Cộng (1), (2) và (3) vế theo vế : 


_ in 2 T(AB +AC+BO) (4) 
SABc 
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BC = v6? + 8? - V100 = 10 (em) 
(4) = 34 =2 r(6 + 8 + 10) = r = 48:24 = 2 (cm) 


8. (@ Lời giải của bài toán như sau : 

d) Dựng góc xAy khác góc bẹt và lấy điểm D trên cạnh Ax. 

c) Qua D dựng đường thẳng d vuông góc với Ax 

a) Dựng tia phân giác At của góc xAy cắt d tại O 

b) Dựng đường tròn (O ; OD). Đó là đường tròn cần dựng 
(Xem hình vẽ ở để bài) 

9. 

s Đường tròn (O) tiếp xúc với các cạnh AB, BC, CD, DA theo 
thứ tự tại M,N,P, Q 

« + =180° (hai góc trong 
cùng phía) 
Do B = 9Ö (gt) 

= B=120°, Ô = 60° 
Theo tính chất của hai 
tiếp tuyến cắt nhau, ta có : 

« Ai =Aa =Dị =Dạ =45° (vì Â=Ồ=90°) 
ốy - ; = 60" 1 = Ổy = 80" 

«Ồ AM=AQ. BM = BN, CN = CP, DP = DQ 

A. Chu vi của hình thang ABCD băng : 

AB + BC + CD + DA = AM + MB + BN + NC + CP + PD + DQ + AQ 

= AM + MB + AQ + BN +NC +CP +PD+DQ 
— "2b... . a8... 
= AB + CD) 

Vậy CVancp= 2(AB + CD) 

B. Ta có : Â; = Dạ = 4ð° (cmt) => AAOD vuông cân tại O 

C. Ta có : Bạ = 60°, Ế; =30° (emt) 

=> ABOC vuông tại O hay ABOC bằng nửa tam giác đều cạnh là BC, 


ta thấy OB đối diện với góc Ổ; = 30° nên OB = 25C 
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e Cách khác: Từ ABOC vuông tại O, ta có : 
sinG; = CỔ. ~ OB =sin30%BC = ÌBC 
BC ? 


A.I là tâm đường tròn nội tiếp AABC nên I thuộc tia At là phân 
giác của góc BAC 
J là tâm đường tròn bàng tiếp trong góc BAC nên J thuộc tia At 
Vậy A, I, J thẳng hàng vì cùng thuộc tia At 

B. BI là phân giác của góc ABC và BJ là phân giác của góc CBE 
Mà ABC và CBE là hai góc kể bù nên BI L BJ 
Vậy AIBJ vuông ở B 

€. Tương tự câu B) ta có AICJ vuông ở C 
Hai tam giác vuông IBJ và ICJ có chung cạnh huyển lJ nên nội 
tiếp đường tròn đường kính IJ 
Vậy B, I, C, J cùng thuộc một đường tròn 

* Ghi nhớ : 

- Tâm của đường tròn nội tiếp tam giác là giao điểm các phân 
giác của tam giác đó 

— Tâm của đường tròn bàng tiếp trong góc A của AABC là giao 
điểm của hai đường phân giác các góc ngoài tại B và C hoặc 
là giao điểm của đường phân giác góc A và đường phản giác 
góc ngoài tại B (hoặc C). Với một tam giác có ba đường tròn 
bàng tiếp 
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4. VỊ TRÍ TƯƠNG ĐỐI CỦA HAI ĐƯỜNG TRÒN 


1. )Ta có : OA = OB = R và O'A = ƠB = R' 
Do đó O, Ơ' thuộc đường trung trực của dây AD 
Vậy OƠ' là đường trung trực của dây AB 
* Chú ý 
Ta có : OA = OB = R và ƠA = WfB=R` 
Mà R z R (gt) = OA z Ơ'A, OB z ƠB 
= AB không phải là đường trung trực của Ơ'. 
Từ đó tứ giác OAO'B không phải là hình thoi 
2. ( 
Gọi I là giao điểm của OO' và AB 
Ta có : OƠ' là đường trung trực của AB 
AIO = AIO' = 909 


IA =1IB =s-AB = 12 (em) 


Từ AAIO vuông tại l, ta có: OI = V13? -12? = 2/25 = 5 (cm) 


Từ AAIO' vuông tại I, ta có: OI = V152 - 122 = V81 = 9 (em) 
Do đó : OƠ = 5 +9 = 14cm 
3. (@) 
Vẽ OM L AC tại M 
= MA =MC = SẠC q) 


ƠNLILADtạiN 


= NA =ND = 2AD (3) 


Hình thang vuông OƠNM có : IO = IƠ (gt) và IA / OM / ƠN 
= MA = NA 
(1) và (2) = AC = AD 
4. ® 
AOAM cân tại O= AOM =180°-2Á; (1) 
AOAN cân tại O = AONÑ =180°-2A; (2) 
Cộng (1) và (2) vế theo vế ta được : 
AOM + AON = 360° - 2(Ấ¡ + Ã;) 
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— s. _.t " 
nh 360 EMIAOM 
Mà AOM + AƠN = 180° 
(vì hai góc trong cùng phía) 


,_= tước Ø _ bà 
(3)= Tả 


Ta có : MAN =180° -(Ấi* A2) = 1809 - 909 = 909 
Vậy AMAN vuông ở A 


Vẽ BC // OO' (C e OA) (1) 
Ta có OA //O'B 

(vì cùng vuông góc với AB) (2) 
(1) và (2) = OCBƠ' là hình bình hành 
= OC = ƠPB = 5cm và BC = OƠ' = 13cm 
Ta còn có AC = OA - OC = 8 - ð = 3 (cm) 
Từ AABC vuông tại A, suy ra : 


AB = VBC? - AC? = \J132 - 3? = V160 + 12,65 (cm) 


ø. @®) 


` là O,B thẳng hàng (1) 


OB = AB-OA (2) 
(1) và (2) = Hai đường tròn (O ; OA) 
và (B ; BA) tiếp xúc trong tại A 
B. AABC nội tiếp đường tròn (O) 
có cạnh AB là đường kính nên tam giác này vuông tại C 
= BC L1 AD = AC =CD 
C. Ta có : OA = OB, AC = CD 
=> OƠ là đường trung bình của AABD = OC // BD 
* Cách khác : Ta có : 
¬ AAOC cân tại O= ØA =ÕCA (1) 
- AABD cân tạ B= OAC=BDA (2) 
(1) và (2) = ÕCA = BDÄ = OC// BD 
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7. 


A. AABE nội tiếp đường tròn (O) có cạnh 
AE là đường kính nên ABE = 90° 
Tương tự ta có ABEF - 909 

=> EBF = ABE + ABE = 90° + 90° = 180° 
Vậy E, B, F thẳng hàng 

B. Tương tự trên ta có ACE - ADE = 90° 

= EG LCD, FD 1 CD 

=› EC // FD (cùng vuông góc với CD) 

C. Ta có: OA = OE và ƠA = ỚF 


=› OQO' là đường trung bình của AAETF = OO' = 2PF 


8. @) 


Ta có : OA = OB = ƠA = ƠB=R 
= Tứ giác OAOF là hình thoi 
OO.AB 

2 
AOAƠ' là tam giác đều có AI là đường cao: 

„ ĐA _ RV3 

2 2 


= SoAos = 


= AI ; AB = 2AI = R/3 
R.RV3 _ R2V3 
2 


Do đó : SgAog = 5 


* Ghi nhớ : 
Cho tam giác đều cạnh a, đường cao h. :a có : 
a3 .„_ 2h V8 a?J3 


;ỡ= 
2 2 4 


h= 


9. 

A. Theo tính chất của hai tiếp 
tuyến cắt nhau, ta có : 
IB = ID và IA = IC 

= Hai tam giác IBD và IAC 
cùng cân tại I 
Hai tam giác cân này có góc ở đỉnh chung là góc AIC. 
Nên chúng đồng dạng 
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B. = Bạ = Aa = 909 -Bạ =909-Á¿ (vì Ồ= Â=90°) 
=— —— 
Bị Ai 
Hai tam giác cân BƠD và AOC có một góc ở đáy bằng nhau 
(ñ = Â¡ ) nên chúng đồng dạng 
€. Ta có: B = A2 (cmt) 
Hai góc này ở vị trí đồng vị và bằng nhau nên BD // AC 


10. 

Gợi ý cách giải : 

Qua I vẽ EF // BC, ta tính được : 
« BC=EF =\J(R+R')?-(R-R)? =2VRR' 
« IE=(R+r)”-(R-r)° =2VRr 
« IF=VW(+r2®-(R'-r)2 =2VRr 
«Ồ IE+IF=EF 

Hay 2VRr +2VRr = 2V/RR' 
= vrdVR + vR') = VRR' 
= r(V5 + V8)Ê = 5.3 


15 lỗ 
T=————=-~~-=0,95 (cm) 
8+2/15 15,75 
Vậy r = 0,9B5cm 
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ÔN TẬP CHƯƠNG II 
1. ®) Ậ 


A.AABC cân tại A 

= AB = AC = OD = OE 
AAOD = AAOE (ch_cgv) 

= AB = OAC 


B. OD 1 AB = AD = DB = 7 AB 


B 
OE 1 AC = AE = EC = gÁC 
= AD = AE (vì AB = AC) = AADE cân tại A 
€. Ta có: AD = AE, OD = OE 
= A và O thuộc đường trung trực của DF 
Vậy AO là đường trung trực của DE 


Tâm O của tất cả các đường tròn có bán kính 4em và tiếp 
xúc với đường thẳng xy nằm trên hai đường thẳng d và d 


song song với xy và cùng cách xy 4em 
(Học sinh tự chứng minh) 

3. () Ta có : 
PM 1 OM (tiếp tuyến vuông góc với 
bán kính đi qua tiếp điểm) 
Từ AOMP vuông tại M, ta có : 

8 OM R1 PS Yj ø 
Huy  s: = OPM =30 
mà ÔPM =ÕNP (cùng phụ với MPN) 
Do đó ÔNP = 30° 


4. @®Ta có : 
s« OC LAB=DA= DB= 4/2 em 
se  AOAD vuông tại D, ta có : 


OD = \6Ê - (4/2) = V4 = 2 (cm) 


l® 
e« AC L OA (tiếp tuyến vuông góc A 
với bán kính đi qua tiếp điểm) 
s® AOAC vuông tại A, đường cao AD 
Ta có : OA? = OC.OD 


B 


OA? _ 6? 
=s ĐÁ = ng H Ếh 
5. @® Theo tính chất của hai tiếp tuyến cắt nhau, ta có : 
AM = AP ; BM = BN ; CN =CP A 


P = AM + AP ¡ BM + BN + CN +CP 
———  —_——__— -———_ 
2M 2N 2ỐN 


= 2AM + 2(BN +CN) 
BC 
= 2AM =p- 2BC =p- 2a B Gn TTNHHũằI C 
=AM=E-a 
2 
s. ®Ó 

A. Ta có: OP 1 AM (1) > NA =NM (2) 

(1) và (2) = ÒP là đường trung trực của AM (3) 


B. (3) > PA = PM = APAM cân ở P 
C. Hai tam giác OAP và OMP có : 
OP : Cạnh chung 
PA = PM (cmt) 
OA =OM=R 
Do đó AOAP = AOMP (c.c.c) 
= ØAP = OMP = 90° (vì ÖAP = 90°) 
- =OMLIPM 
= PM là tiếp tuyến (M là tiếp điểm) của đường tròn (O) 
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« Cách khác 
Ta có OP là đường trung trực của AM nên OP là trục đối xứng của 
tứ giác OAPM 

+ OMP = OAP = 90° (vì ØAP = 90°) 

= OM LOP 

= PM là tiếp tuyến (M là tiếp điểm) của đường tròn (O) 


7. © 


A. Ta có: s rW = Bì (so le trong) 
« Bj =; (AOBC cân tại O) 
« i =C; (đối đỉnh) 

= Ä =Õ 


= AIAC cân tại I 


O,A,Ithẳnghàng (1) 
. Ố; 
kXh 32 bị mBhượn 2) 
(1) và (2) = Hai đường tròn (I, IA) và (I ; OA) tiếp xúc ngoài 
tại A 
Tương tự ta có hai đường tròn (I ; IC) và (O ; ŒB) tiếp xúc 
ngoài tại C 
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Ta có : ƠB // OA (cùng vuông góc với AB) 
Theo hệ quả của định lí Ta-lét, ta có : 
CŨ _ØBE_ 6 5 cơ 3 


= =—==—= = (®) 
CO OA 10 5ð CO-CO. 5-3 
— TH”. DIÊ cm. 
OO' 2 


Do (O) và (O') tiếp xúc ngoài tại M nên : 
OƠ' = OM + ƠM = 10 + 6 = 16 (em) 
(1= CỀ - 5 - cơ = 5Š „ 34 (em) 
16 2 P2 
9. (AMBN nội tiếp đường tròn (A), có cạnh MN là đường kính 

nên vuông tại B 

= BM ILBN 

= MP I BM (vì MP / BN) 
Từ ABMP vuông tại M, ta có : 
MP = BM.tgMBP (1) 
Từ ABMC, ta có : 
Ê+MBP=-BMA-=ABM (2) 
mà ABM = ABC - MBP 
(2) = Ê+ MBP = ABC - MBP 
= 2MBP = ABC -Ô 


> MBP-“—E 


()=MP= BM.tg—C 


10.(Ð) 


A. Chứng minh tương tự bài 4 vấn để 4 (vị trí tương đối của hai 
đường tròn), ta có: AMAN vuông ở A 
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B. Ta có AAMB vuông tại M và AANC vuông tại N 
= AMD = AND = MAN - 90° 
Vậy tứ giác AMDN là hình chữ nhật 
€. Hai tam giác OAI và OMI có : 
OI : Cạnh chung 
OA = OM = bán kính 
IA = IM (nửa đường chéo của hình chữ nhật) 
Do đó AOAI = AOMI 
=> OAI = ÔM] = 90° (vì ÔMI = 909) hay AI 1 OA 
Vậy AI là tiếp tuyến chung của hai đường tròn (OØ) và (O') 
11. Sau đây là lời giải của bài toán : 
c) Dưng đường tròn (O ; 5em) và tiếp tuyến xy 
b) Dưng đường thẳng d song song với xy và cách xy 3em 
a) Dựng cung tròn (O ; 8em) cắt d tại I 
d) Dựng đường tròn (I ; 3cm). Đó là đường tròn cần dựng 
(Xem hình vẽ ở đề bài) 
12. (Ä) Ta có: OA // BH (cùng vuông góc với xy) 
> rWN = By (so le trong) 
mà Ã¡ =Bạ (AOAB cân tại O) 
= ñạ =Bñạ 
Hay BA là tia phân giác của 
góc OBH 
Tx còn có BC là tia phân giác 
của góc Obx (gt) 
= BA 1 BC (vì ÕBH và ÕBx là hai góc kể bù) 
Hay ABC = 90° 
= AABC nội tiếp nửa đường tròn (O) có AC là đường kính 
Vậy điểm C nằm trên đường tròn (O) 
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ĐỀ KIỂM TRA HỌC KÌ I 


(Bộ đề tự luyện) 


JpÉ † 


. Biểu thức P= T xác inh khi và chỉ khi : 


. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 


x?- x_Ý: 
A.x>õ và x#- 2 B. x>0và xz2 
C. x>0vàxz+2 D. x<0vàxz-2 
4- Jĩ.(4 + Ýĩ) 
. Rút gọn biểu thức: Q=-———————— 
KỀ s 2(1 + 7) 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
&.Š B.Ầ c.Š np.2 
2 3 4 3 
. Cho hai đường thẳng : 
(Dì): y = (3m - 2)x +n— õ 
(Dạ) : y = (1 + 2m)x — 2n + 1 
(D¡) // (Dạ) khi và chỉ khi : 
A.m=-3,n=2 B.m=3,nz-2 
C. m=3,nz2 D. m=2,n#~2 


. Giải tam giác vuông ABC (Â = 902). Biết B = 60°, AB = 4em. 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
A. Ô=30°, AC = 42cm, BC = 6m 
B. Ô =30°, AC = 43cm, BC = 8em 
C. Ö = 30°, AC = 4cm, BC = 6/3em 
D. AC = 4cm, BC = 8./3em 
„ Cho tam giác ABC vuông tại A, đường cao AH. Gọi D và E theo thứ tự 
là hình chiếu của H lên AB và AC 
Khẳng định nào sau đây đúng? 
A.AH = DE B. AB.AD = AC.AE 


1 1 1 4. 4° 
C.—~>~=——+— D.A), B), C) đều đún; 
DE? AB? AC? 3 
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II.PHẦN TỰ LUẬN 


1. 


Giải phương trình : 


= 
a) Jx?-6x+9=4 b) Ca ° x.e ÔN sử 
1Jx-5_ 15 


. Cho đường thẳng (D) : y = (3 - m)x + 4 


a) Xác định giá trị của m để (D) đi qua điểm P(- 1 ; 2) 
b) Vẽ (D) với giá trị của m vừa tìm đựơc 


, Cho hai đường tròn (O) và (O') cắt nhau tại A và B. Qua A vẽ đường 


thẳng d song song với OO' cắt (O) tại C và cắt (O') tại D. Tiếp tuyến 
của (O) tại C và tiếp tuyến của (Ø) tại D cắt nhau ở M. Gọi I là trung 
điểm của BM. Chứng minh rằng : 

a) Ba điểm B, O, C thẳng hàng 

b) Tam giác ICD cân tại I 


CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 


. Rút gọn biểu thức : M = j(9- vB)° - j(2 + V5)? 


Khẳng định nào sau đây đúng? 
A.M=-2V5 B.M=-4 CM=-2/5 D.M=4 


2 
. Tập nghiệm của phương trình % + X20 =0 là : 


A.S = Í_ 10) B. S=l0; v10] 
C. S= I+V10] D. S=Z 
4 


. Cho hai đường thẳng :(D)) : y =sx+2 và (Dạ) : y = x + 1. 


Tọa độ giao điểm M của (D)) và (D¿) là : 
A.M(- T; - 2) B.M(3,-2) C. M2;-3) D. M-3;-2) 


. Điển các từ thích hợp vào chỗ trống : 


A. Tâm của đường tròn có bán kính 2cm tiếp xúc ngoài với đường 
tròn (O ; em) nằm trên ........ 
B. Tâm của đường tròn có bán kính 2cm tiếp xúc trong với đường 


tròn (O ; õem) nằm trên ....... 
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. Cho đường tròn (O ; R) đường kính AB, M là điểm tùy ý trên (O). Tiếp 


tuyến tại M cắt hai tiếp tuyến tại A và B ở C và D. 
Khẳng định nào sau đây đúng? 


A. ACOD vuông tại O B. AC + BD = CD 
C. AC.BD = R? D.A), B), C) đều đúng 
1I.PHẦN TỰ LUẬN 
1. Rút gọn biểu thức : A-X-VW°+2xýx+yjy , 5QVXy -y) 
W xdx+ vy x-y 
(với x, y > o0 và x# y) 
2. Cho ba đường thẳng: (DỊ): y = - 3x ; (Dạ: y = x + 4 ; 


1. 


, Rút gọn biểu thức : T = 


(Dạ): y = (2— m)x + 1. Xác định giá trị của m để ba đường thẳng (D)), 
(D¿), (Dạ) cắt nhau tạo một điểm. 


. Cho hai đường tròn (O) và (Ơ') tiếp xúc ngoài tại A. Từ ruột điểm P 


trên tiếp tuyến chung tại A, hai tiếp tuyến PB và PC (B e (O), C e 
(Ơ')). Hai đường thẳng BO và CƠ' cắt nhau tại D. Chứng minh rằng : 
a) PB = PC 

b) Bốn điểm P, B, D, C cùng ở trên một đường tròn 

e) PD là đường trung trực của đoạn thẳng BC 


. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 


Với giá trị nào của x dưới đây để giá trị của biểu thức : 
4-x h 

Đ= ¬¬ +v/-3x-—12 được xác định? 

A.x<-4 B. x<4 

C.x<-—1 D. A), B), C) đều sai 


1 1 
V7-424 +1 7+ 24-1 
Khẳng định nào sau đây đúng ? 


A1... L  Efe-djý G1 D. T=0 


*§ 


. Đường thẳng (d) qua hai điểm (0 ; 2) và (— 1 ; 0) là đồ thị của hàm số: 


A.y=-x+2 B.y=2x-2  C.y=2x+2 Đ.y=2x-I 
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4. Cho tam giác ABC vuông tại A, đường cao AH = vV5em, AH chia cạnh 
BC thành hai đoạn hơn kém nhau 4em. Độ dài cạnh BC bằng : 
A.5em B. 5,5em C. 6em D. 7,6em 
5. Cho tam giác đều ABC nội tiếp đường tròn (O ; 6em). Cạnh của tam 
giác đều bằng : 
A. 3/2em B. 43cm C. 52cm D. 6/3em 
II.PHẦN TỰ LUẬN 
1. Tìm m để đồ thị của hàm số y = (3-2 ]**; cắt trục hoành tại 
điểm có hoành độ x = - 3 
9. a) Trên cùng một mặt phẳng tọa độ vẽ đồ thị của hàm số : 
1 1 
=--x+l và y=2x+— 
y=-jx+l và y=2K+ 7 
b) Tính tọa độ giao điểm M của hai đồ thị trên 
3. Cho hai đường thẳng : 
(DJ): y -(§tm]x-än +2 
(D;) : y = 5mx + 4 
Xác định m, n để : 
a) (DJ) cắt (Dạ) 
b) (D)) / (Dạ) 
e) (Dạ) =(Dạ) 
4. Cho ba đường tròn (O ; R) ; (O' ; R`) và (O” ; r) với r < R< R cùng tiếp 
xúc với đường thẳng xy và tiếp xúc ngoài nhau từng đôi một. Chứng 


minh rằng : cà m2 — Ð 
Wwk v⁄R vR 


. lỗ7 
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